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Janym gurban sana, erkana yurdum,
Mert pederlen ruhy bardyr koniilde.
Bitarap, garassyz topragyn nurdur,
Baydagyn belentdir diinydn oniinde.

Gaytalama:

Halkyn guran Baky beyik binasy,
Berkarar dowletim, jigerim-janym.
Baslaryn téji sen, diller senasy,

Diinyi dursun, sen dur, Tiirkmenistanym!

Gardasdyr tireler, amandyr iller,
Owal-ahyr birdir bizin ganymyz.
Harasatlar almaz, syndyrmaz siller,
Nesiller dos gerip gorar sanymyz.

Gaytalama:

Halkyn guran Baky beyik binasy,
Berkarar dowletim, jigerim-janym.
Baslaryn téji sen, diller senasy,

Diinyi dursun, sen dur, Tiirkmenistanym!



GIRIS

Tiirkmenistanyn Prezidenti
Gurbanguly Berdimuhamedow:

Gadyrly yaslar, sizin onat okamagynyz,
tiiys Watan ogul-gyzlary bolup yetismeginiz
iicin dowletimiz dhli sertler doredyidr.

Tejribanin gorkezisi yaly, matematika okuwcylaryn
kopiisi ticin in kyn, gyzyksyz ders hasaplanylyar. Ma-
tematika dersine bolan gyzyklanmany déretmek mate-
matika mugallymlarynyn ¢6niinde duran in wajyp we
gayragoyulmasyz wezipelerin biridir. Tejribeli mugal-
lymlar matematikanyn 6zbolusly ayratynlygyny, ozii-
ne cekijiligini 6rén yerlikli peydalanmak bilen okuwcy-
larda matematika dersine bolan howes, yykgynlyk
doredyirler. Okuwcylarda matematika dersine bolan
sOygini doretmekde meselelerin miimkinciligi orin
uludyr. Gordaymige coziilisi yonekeyje yaly bolup go-
riinyian, emma yeterlik derejede cylsyrymly meseleler
okuwcylarda uly gyzyklanma déredyir. Su gollanmada
hoédiirlenilyin meseleleri okuwcylara sapakda (sapagyn
sonunda okuwcylar yadan mahallary), synpdan dasary
islerde 6zlesdirmek bolar. Bu gollanmadan alnan mese-
le-mysallary 4—10-njy synplaryn okuwcylaryna hédiir-
ldp bolar. Bu meselelerin kopiisinin hasaplama isleri yo-
nekey bolup, yone meselelerin coziilisini tapmak welin
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dogry, esasly we yzygiderli pikir yoretmegi talap edyér.
Seyle meseleler okuwcylarda matematika dersine howes
doretmige yardam etmek bilen cidklenmin, eysem,
okuwcylaryn logiki pikirlenmek basarnyklaryny hem
osdiiryidr. Bu bolsa matematikany howesli 6wrenmegin
baslangyjydyr. Logiki pikirlenmek basarnyklary caga
doglanda ona tayyar gorniisinde berilmeyir. Logiki
pikirlenmek ukyby we basarnyklary matematika dersi
doredijilikli 6wredilende 6sdiirilydr we berkidilyir. Bu
basarnyklar bolsa okuwcylaryn matematikany {iistiin-
likli 6zlesdirmeklerinin esasy bolup duryar.

Dogry yaly, emma logika ters gelyin pikire sofizm
diyilyidr. Sofizmler hem okuwcylarda uly gyzyklanma
doredip, matematikany incelik bilen 6rdn cunnur ow-
renmige yardam edyar.



| BAP

DEGISME WE LOGIKI HASIYETLI MESELELER

1. 5 sany sem yanyp dur. Olaryn ikisini 6ciirdiler.
Nice sem galar?

2. Uzynlygy 5 metr bolan agac bar. Ony 1 metrden
kesmeli.

Eger agajy kesmek {icin bir minut gerek bolsa, onda
agajy nice minutda 1 metrlik boleklere bélmek bolar?

3. Guslaryn siiriisi ucup gelyir. Seylelikde, bir gus
onden, ikisi yzdan, biri yzdan ikisi 6nden, biri ikisinin
arasynda, iiciisi bir hatarda ucyar. Ahli guslaryn sany
nice?

4. Gapda 4 alma bar. 4 adamyn her birine bir alma
yeter yaly we bir alma bolsa gapda galar yaly edip olary
nédip bolmeli?

5. Aman we Meret mugallymlarynyn Milli bahar
bayramyny gutlamak iicin birnice giil aldylar. Yolda
Aman seyle diydi: «Eger sen giillerinden 4 sanysyny
mana bersen, menin giillerimin sany seninkiden iki
esse kop bolar». Meret Amana yiizlenip: «Eger sen mana
4 giil bersen bizin giillerimiz denleser» — diydi. Olaryn
hersinde nice giil bar?



6. Aman, Meret, Arslan, mekdebe baryarkalar iic
sany asyk tapdylar. Eger Amanyn bir 6zi mekdebe bar-
yan bolsa, ol nice asyk tapardy?

7. Bir yumurtgany bisirmek iicin 4 minut gay-
nadyarlar. Dort yumurtgany bisirmek {icin olary nice
minutlap gaynatmaly?

8. Oglanjyk mekdepden gelyirkd bazara sowlup
alma satyn aldy. Satyjy ona iki diirli, yagny 20 tenneden
uly, 10 tenneden bolsa kici almalary almagy teklip et-
di. Oglanjyk 10 tenne berip, kici almany satyn aldy.
Ol oylerine gelip almany iyjek wagty seyle pikir etdi:
«Men satyja 6n 10 tenne berdim, bu almanyn bahasam
10 tenne. Eger men bu almany satyja yzyna gaytaryp
bersem, onda menin ona 20 tenne téledigim bolar. Diy-
mek, men ondan 20 tennelik uly almany hem satyn alyp
bilerin». Oglanjyk kici almasyny alyp bazara tarap yl-
gap gitdi. Ol 6ziinin kici almasyny uly alma calysmak
arzuwyna yetip bilermi?

9. Uc dogan bir otagda yasayardy. Olaryn her hay-
sysynyn 6z asma gulpy we sol gulpy acyan yeke-tdk
acary bardy. Doganlaryn her biri dine 6z acaryny we
gulpuny ulanyp, otaga girip biler yaly gapyny n#dip
gulplamaly?

10. Aman we Meret mekdebin mejlisler zalynda
oturgyclary tertiplesdirip goyyardylar. Aman Merede:
«Sen su 12 oturgyjy her hatarda 5 oturgyc bolar yaly
3 hatara yerlesdirip bilersinmi?» diydi. Meret birnice
sowsuz synanysykdan son oturgyclary talap edilisi
yaly goydy. Sonra Meret Amana: «Sen su 12 oturgyjy
her hatarda 4 oturgyc bolar yaly 4 hatara yerlesdirip
bilersinmi?» diydi. Aman hem kop pikirlenip otur-
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gyclary talap edilisi yaly goydy. Meret oturgyclary
ndhili goydy? Aman oturgyclary nihili goydy?

11. Arasyndaky uzaklyk 21 m bolan arca agajyn-
dan tut agajyna tarap tomzak, onun garsysyna tut
agajyndan arca agajyna tarap bolsa cekirtge baryar.
Tomzak 1dm gecyidnci, cekirtge 2 m gecyir. Olar arca
agajyndan nice uzaklykda dususarlar?

12. Begenc irden oyananda diwar sagadyn isle-
meyiandigini gordi. Ol sagada tédze batareya goyup
dogry wagty goyjak bolanda basga isleydn sagadyn
yoklugy belli boldy. Sagadyn néce bolandygyny bilmek
iicin ol beyleki kécede yasayan dosty Amanlara gitdi.
Ol Amanlara gelen dessine, sagada seretdi. Begenc
Aman bilen birsalym oturandan son sagadyn n#ce bo-
landygyny bilip 6ylerine gitdi. Ol 6ylerine gelip, diwar
sagatda hakyky wagty goymagy basardy. Begenc bu isi
n#hili yerine yetirdi.

13. Her giin Fransiyanyn Gawr sdherinden Nyu-
York siherine tarap yolagcy parahody ugrayar. Nyu-
Yorkdan hem her giin Gawra tarap sol bir wagtda
yolagcy parahody ugrayar. Bu aralygy gecmek {iicin
parahodlara 7 gije-giindiz gerek bolyar. May ayynyn
8-ine Gawrdan Nyu-Yorka tarap yola diisen parahod
6z yolunda Nyu-Yorkdan Gawra baryan niice parahoda
dusar?

14. Aman we Meret esekli ota gidyirdiler. Sonda
olar, koplenc, 6z eseklerini yarysdyryardylar. Bir ge-
zek Amanyn esegi birinji bolsa, beyleki gezek Meredin
esegi birinjiligi alyardy. Olar bu yaryslardan yadap bir
gezek: «Kimin esegi birinji bolup dil-de, eysem, ikin-

ji bolup pellehana gelse sol hem yeniji bolsun» diyip
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sertlesdiler. Hemmelerin bu 6zbolusly yarysy synlas-
lary gelyirdi. Emma Amanam Meredem eseklerinin jy-
lawlaryny cekip, olara bir d&dim hem &tdirmén oturdy-
lar. Tomasacylar: «Bu jedelin manysy yokdur, ikisi
hem eseklerinin jylawyny ceker oturarlar» diyisdiler.
Sonda Cary aga: «Men hizir bularyn gulagyna bir jady-
ly s6z aydaryn welin eseklerini ayagaldygyna capdyryp
ugrarlar» diydi. Bu hakykatdan-da seyle boldy. Cary
aga olaryn gulagyna cawus cakdy welin, olar esekden
bokiip diisiip, gaytadan esege miiniip capyp basladylar.
Olar bir-birinden ozjak bolup esekleri gamcylayardy-
lar. Yarysyn ahyrynda esegi ikinji bolup pellehana ge-
diydika?

15. Bazardan Aman uly gawunlary, Myrat bolsa
kici gawunlary satyn aldylar. Uly gawunlar kicilere
garanynda iki esse gymmatdy. Eger Myrat Amandan
3 esse kop gawun satyn alan bolsa, olaryn haysysy kop
pul toledi?

16. Oyna baslamankalar Amanyn Myratdan 5 asy-
gy kopdi. Myrat Amanyn 4 asygyny utup aldy. Indi ki-
min asygy kop we nice asygy kop?

17. Aman stolun {iistiinde her 3 santimetrden bir das-
jagaz goydy. Ol 15 sm aralykda nice dasjagazy goydy?

18. Aman yolun gyrasynda her 5 m-den bir arca aga-
jyny oturtdy. Eger ol 5 arca agajyny oturdan bolsa, onda
1-nji agacdan 5-nji agaja cenli uzaklyk ndce metr?

19. Aman jigisi Sapa bilen kémelek yygmaga git-
diler. Aman Sapadan 12 kémelek kop tapdy. Oye gay-

dyp baryarkalar Sapa: «Komeleklerimizin sany den
bolar yaly mana birnice komelek beridydid» diyip yal-
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bardy. Aman jigisinin bu hayysyny yerine yetirdi. Ol
Sapa nice komelek berdi?

20. Mergen ditkandan futbol we woleybol pékgisi-
ni satyn almakcy boldy. Ol puluny sananda pokgiilerin
ikisini almak iicin 3 manadynyn yetmeyindigini anyk-
lady. Sonun iicin ol dine futbol pokgisini almaly boldy.
Sondan sonira onda 12 manat 60 tenne puly galdy. Wo-
leybol pokgisinin bahasy néce?

21. Iki oglan 4 sagatlap kiist oynadylar. Olaryn her
biri néce sagat kiist oynadylar?

22. 7T doganyn her birinin bir ayal dogany bar. Mas-
galada n#ce caga bar?

23. 5 oglan doganlaryn her birinin 1 gyz doganlary
bar. Masgalada n#ce caga bar?

24. Stolun iistiinde 3 sany ak renkli we 3 sany gara
renkli tegelek kagyz bolekleri gezeklesdirilip, yagny
ak kagyz gara kagyz, sonra yene-de ak kagyz gara
kagyz we s.m. bolar yaly (surata seret) setir edilip
goylupdyr. Olary cep tarapda dine gara kagyzlar, yz
yany bilen bolsa, dine ak kagyzlar bolar yaly edip
siiysiirmeli. Seylelikde, iki kagyzy bilelikde, yagny
olaryn tertibini iuytgetmezden siiysiirmeli. Kagyz-
lary siiysiirmek iicin stolun cep bdleginde yer bar. Bu
isi amal etmek {iicin iic siiysiirmini amala asyrmak
yeterlikdir. Meselédnin coziilisini gérkezin.

ceoeoe
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25. Birnice syyahatcy deryanyn cep kenaryna
geldiler. Olar sag kenara gecmek isleyirdiler. Emma
golayda kicijik gayykda gezelenc edyin iki sany oglan-
jvykdan basga gayykly adam yokdy. Bu gayyk dine bir
syyahatcyny ya-da oglanjyklaryn ikisini géterip biljekdi.
Syyahatcylaryn dhlisi su gayykda deryanyn sag kenaryna
gecip bildiler. Olar bu isi ndhili amal etdiler?

26. 9 sany nokat suratdaky yaly edilip yerlesdiri-
lipdir. Galamy kagyzdan ayyrman bu nokatlaryn {is-
tiinden goni cyzyklary cyzmaly. 4 sany goéni cyzygyn
komegi bilen bu isi amal edip bolarmy?

27. Yiik masyny Marydan Asgabada cenli 60 km/sag
tizlik bilen yenil masyn bolsa, Asgabatdan Mara cenli
90 km/sag tizlik bilen ugrady. Dususmazyndan 1 sagat
on bu masynlar biri-birinden ni#ce kilometr daslykda
bolarlar?

28. 9 nokat suratdaky yaly yerlesdirilipdir. Surat-
dan gorniisi yaly AB we CD goni cyzyklar degislilikde,
iic nokadyn, EF goni cyzyk bolsa iki nokadyn iistiinden
gecyar.

Suratdaky nokatlaryn ficiisinin iistiinden gecyin
we ikisinin iistiinden gecyin goni cyzyklaryn sanyny
kesgitlan. Nokatlaryn iiciisini ayryn we galan 6 noka-
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dy her bir goni cyzygyn iistiinde iic nokatdan yerleser
yaly iic goni cyzygyn iistiinde yerlesdirin.

29. Amanyn oglan dogany yene 2 yyldan son mun-
dan iki yyl ondéki yasyndan 2 esse kop yasar. Amanyn
ayal dogany yene 3 yyldan son mundan {iic yyl ondiki
yasyndan 3 esse kop yasar. Amanyn ayal dogany ulumy
ya-da erkek dogany? Olar hizir nice yasynda?

30. On dokuz sany tegelegin icine (asakdaky sur.)
1-den 19-a cenli bitin sanlary yazyp cykmaly, 6zem
islendik bir goni cyzygyn iistiinde yatan iic tegelegin
icinde yazylan sanlaryn jemi 30-a den bolmaly.

O

O

31. Giinortan Asgabatdan Mara tarap yiik masyny
ugrayar. Bir sagat sonra Marydan Asgabada tarap sol
bir yol bilen yenil masyn ugrayar. Yenil masynyn tizligi
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yiik masynyn tizliginden uly. Yiik masyny bilen yenil
masyn yolda dususanda olaryn haysysy Asgabatdan
uzakda bolar?

32. Dostunyza 20 tennelik we 10 tennelik iki tenne
berin. Goy, ol size gorkezméin tennelerin birini sag we
beylekisini cep eline alsyn. Goy, ol sag elindiki tennéni
3-e we cep elindidki tennini bolsa 2-4 kopeltsin. Alnan
netijeleri gosup jemini size aytsyn. Eger alnan netije
80 tenne bolsa, onda onun sag elinde 20-lik, cep elinde
bolsa 10-lyk tenne bar. Eger alnan netije 70 tenne bol-
sa, onda onun sag elinde 10-lyk, cep elinde bolsa 20-lik
tenne bar. Name {icin seyle bolyanlygyny diisiindirin.

33. Siiriiji 6z masynynyn spidometrine seredende
ol 15951 sany gorkezyardi. Siiriiji masynyn gecen kilo-
metrlerinin mukdarynyn simmetrik sandygyna iins ber-
di. Bu san cepden saga okanynda-da, tersine, sagdan
cepe okanynda-da sol bir sany gorkezyérdi. Siiriiji indi
bu golayda spidometr beyle simmetrik sany gorkezmez
diyip pikir etdi. Emma iki sagat gecenden son spido-
metr yene-de iki tarapyndan hem den okalyan simmet-
rik sany gorkezyirdi. Spidometrin gorkezyin sanyny
we bu iki sagatda siiriijinin yiik masynyny n#hili tizlik
bilen siirendigini tapyn.

34. Mergen, Geldi we Begenc bisen tut agajynyn
asagyna mata yazdylar we tudana yygmaga basladylar.
Onun {iicin olar tut agajynyn sahalaryny silkyirdiler.
Olar sdhel salymda bir tiysmek tudana yygnadylar. Olar
iic bolup yygan tudanalaryny paylasjak bolanlarynda
olcidr yaly terezinin ya-da gabyn yokdugyny anyklady-
lar. Mergen oglanlaryn ulusy bolanson tudanalary {ic
tiysmek edip paylady welin beyleki iki oglanyn mun-
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dan gowni suw icmedi. Olar jedellesip kép durdular.
Sonda Mergen: «Eger biz dine Geldi ikimiz bolsak, men
paylamanyn ansat yoluny salgy bererdim. Men tudana-
lary 6ziimce den ik# boliip, Geldi: «Isldn tiysmegini al.
Mana galany bolyar» diyerdim. Emma biz ticdd» diy-
di. Sonra az wagt gecminki Begenc oglanlar razy bolar
yaly usuly teklip etdi. Oglanlar razy bolup tudanalary
paylasdylar. Olaryn her biri tudanalaryn iicden bir bole-
ginden az bolmadygyny alandygyna ynanyardy. Begenc
tudanalary paylamagyn n#dhili usulyny teklip etdi?

35. Gadym zamanlarda bir adamyn 4 sany ogly
bar eken. Ol 6lmezinden 61 6z sygyrlarynyn iicden bi-
rini uly ogluna, dortden birini ikinji ogluna, bdsden
birini {iciinji ogluna we altydan birini bolsa in korpe
ogluna bermegi wesyet edipdir. Kakalary diinyeden
otenson ogullary kakalarynyn wesyetini berjay etjek
bolupdyrlar we ony basarmandyrlar. Sebibi kakasynyn
jemi 59 sany sygry bolup, ol ne iice, ne dorde, ne bise
ne-de, alta boliinyérdi. Olar komek sorap gonsularyna
yiiz tutdular. Ol 6z bir sygryny bularyn sygyrlarynyn
iistiine gosdy. Sonra ol 60 sygryn iicden birini, yagny
20 sygry doganlaryn ulusyna, dortden birini, yagny
15 sygry doganlaryn ikinjisine, bdsden birini, yagny
12 sygry doganlaryn iiciinjisine we altydan birini, yag-
ny 10 sygry doganlaryn kicisine berdi. Galan (60 — 20—
—15-12 - 10 = 3) 3 sygry bolsa 6ylerine alyp gitdi. Ol
1 sygyr getirip, 3 sygry bolsa alyp gidipdi. Doganlar pi-
kire ciimdiiler. «Bu n#hili beyle bolyar? Men 59 sygryn
iicden birini alsam, ol 19 sygyr we yene bir sygryn
iicden iki bolegi bolmaly. Men bolsa 20 sygyr alyp, 0z
payymdan kop aldym» diyip doganlaryn ulusy aytdy.
Onda doganlaryn beylekileri hem 6zlerine yetyinden
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kop pay alandyklaryny aytdylar. Sygyr paylanysygy
n#hili gutaryar?

36. Uc ogully garry ogullaryna 17 sany diiyesini
asakdaky gorniisde paylamagy wesyet edip, seyle diyen:
«Uly oglum diiyelerin yarysyny, ortanjy oglum iicden
birini, korpe oglum bolsa dokuzdan birini alsyn». Kaka-
lary diinyeden 6tenson ogullary diiyeleri paylasmaga
baslapdyrlar. Emma olar kyncylyga sezewar bolupdyr-
lar. 17-san 2-dde, 3-ede, 9-ada boliinmeyirdi. Oglanlar
name etjeklerini bilmén, obanyn kazysyna yiiz tutup-
dyrlar. Ol 6z diiyesini miiniip gelip, diiyeleri wesyeti
berjay edip paylapdyr. Ol 6z diiyesini hem gosup,
18 diiydnin yarysyny, yagny 9-syny garrynyn uly
ogluna, iicden birini, yagny diiyelerin 6-syny ortanjy
ogluna we dokuzdan birini, yagny diiyelerin 2-sini kici
ogluna beripdir. Ozi bolsa diiyesini alyp gidipdir. Diiye
paylanysygy néhili coziilyar?

37. Aman we Meret kiist oynunyn musdaklary. Olar
kiist oynamagy halayarlar we bu oyny gowy oynayar-
lar. Men olar bilen kiist oynap, olaryn ikisinden hem
utuldym. Sol wagt Cary gelip, Aman we Meret bilen
bir wagtda kiist oynap olaryn birini utjakdygyny ya-da
bolmasa olaryn ikisi bilen den oynajakdygyny aytdy. Bu
bizi hayran galdyrdy. Seb#dbi Cary kiisdiin dine gociim-
lerini bilydrdi. Aman we Meret Carynyn aydysy yaly
onun bilen bir wagtda kiist oynamaga oturdylar. Cary
olaryn biri bilen ak, beylekisi bilen bolsa gara coplerde
oynady. Az salym gecménkd, Cary aydysy yaly, oglan-
laryn birini utup, beylekisinden bolsa utuldy. Bu ona
nihili basartdy?

38. Iki garynja telegraf siitiininin depesinden asak-
lygyna yere cenli diisdiiler we sonra yene-de telegraf
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stitiininin depesine cykdylar. Seylelikde, garynjalaryn
birinjisi sol bir tizlikde hereket etdi. Ikinji garynja bol-
sa siitiinden diisende birinji garynjadan iki esse calt,
siitiine cykanda bolsa iki esse hayal tizlik bilen hereket
etdi. Garynjalaryn haysysy yzyna telegraf siitiininin
depesine calt cykar?

39. Cary jigisi Maya «Eger senin pulun {istiine
menin pulumyn yarysyny gossak, onda iki sokolad sa-
tyn alyp bilerdik» — diydi. Onda Maya: «Eger, senin
pulun {iistiine menin pulumyn yarysyny gossak, onda
nédce sokolad alyp bileris» diyip sorady?» Ona Cary
«Bir sokolad» diyip jogap berdi. Carynyn ndce manat
puly bar?

40. Patysa 2 wezirinin haysysynyn in akyllydygyny
kesgitlemek {icin olary cagyryp seyle diyipdir:

— Ine, sizin oniinizde biri gara, ikisi ak renkli iic
telpek yatyr. Sizin her birinize telpek geydirerler.
Sizin haysynyz 6z kelldnizde n#hili renkli telpegin
bardygyny calt bilip bilersiniz?

Wezirleri garanky jaya salyp, olaryn ikisine-de ak
telpek geydiripdirler we sonra patysanyn yanyna geti-
ripdirler. Wezirler uzak wagtlap bir-birine seredipdirler.
Ahyr olaryn biri «Menin kelldamde ak telpek bar» diyip
jogap beryiar? Wezirin kellesine haysy pikir geler?

41. Matematiki agsamynda den utus gazanan iic
okuwcynyn haysysynyn has vyitiligini bilmek fiicin
olara 3 ak we 2 sany gara telpegi gorkezdiler. Sonra
olaryn goézlerini danyp, olaryn iiciisine-de ak telpekle-
ri geydirdiler. Gara telpekleri bolsa olar gormez yaly
yygnadylar. Sonira olaryn gozlerini acyp 6z kellelerine
geydirilen telpegin renkinin haysydygyny soradylar.
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Olaryn biri birneme yoldaslaryna seredip oturandan
son 6z kellesine geydirilen telpegin renkinin akdy-
gyny aytdy. Okuwcy ak telpegini n#hili bildi?

42. 1ki sany A we B obalar biri-birine golay yerle-
sipdir. Bu obalaryn yasayjylary yygy-yygydan biri-bi-
rininkide myhmancylykda bolyarlar. A obanyn yasay-
jylarynyn mydama dogry soézleyéndikleri, B obanyn
yvasayjylarynyn bolsa mydama yalan sozleyindikleri
belli. Gecip baryan yolagcy bu obalaryn birine baryp,
onun haysy obadygyny bilmek isleyir. Ol nihili sora-
gyn iisti bilen bu obanyn A ya-da B obadygyny anyklap
biler?

43. Aman tigirli Meret bolsa masynly bir wagtyn
oziinde obadan sidhere tarap ugradylar. Meredin tizli-
gi Amanyn tizliginden 5 esse k6pdi. Yolun yarysyny
gecenden son masyn dowliip yatdy. Meret yolun galan
yarysyny Amanyn tigirli tizliginden iki esse az tizlik
bilen pyyada gecmeli boldy. Sdhere olaryn haysysy calt
barypdyr?

44. Iki syyahatcy bir wagtyn 6ziinde A-dan B tarap
cykyp ugradylar. Birinji syyahatcy bu aralygy gecmek
iicin sarp eden wagtynyn den yarysyny 5 km/sag, ikin-
ji yarysyny bolsa 4 km/sag tizlik bilen yoredi. Ikin-
ji syyahatcy bolsa yolun yarysyny 4 km/sag, beyleki
yarysyny bolsa 5 km/sag tizlik bilen yoredi. Olaryn
haysysy B tarapa calt gelipdir?

45. Aman hem-de Meret ogullaryny yanlaryna
alyp, balyk tutmaga gitdiler. Aman ogly Sihet bilen
den mocberde balyk tutdy. Meret bolsa 6z oglunyn tu-
tan balygyndan {iic esse kop balyk tutdy. Olaryn dhlisi
bilelikde 35 balyk tutdular. Meredin oglunyn ady kim?
Olaryn her haysy nice balyk tutupdyr?
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46. Synpda 31 okuwcy bar. Olaryn 18-i kiist, 10-usy
saska, 3-iisi bolsa kiist hem saska oynap bilyirler.
Synpda okuwcylaryn n#cesi bu oyunlaryn ikisini-de
oynap bilmeyérler.

47. Synpdaky 30 okuwcynyn 6-sy tans hem-de,
aydym gurnagyna gatnasmayarlar. 18 okuwcy tans gur-
nagyna, 16 okuwcy bolsa aydym gurnagyna gatnasyar.
Nice okuwey bu gurnaklaryn ikisine-de gatnasyar?

48. Miilkdar 100 masgalanyn 30-y sogan, 28-i
késir, 42-si hyyar, 8-i sogan we kisir, 10-usy késir we
hyyar, 5-isi sogan we hyyar, 3-iisi bolsa sogan, kisir
we hyyar yetisdiryirler. Beyleki masgalalar bolsa mal-
darcylyk bilen mesgul bolyarlar. Nice masgala maldar-
cylyk bilen mesgullanyar? Nice masgala dine sogan,
néice masgala dine kisir, néce masgala bolsa dine hyyar
yetisdiryar?

49. Mekdebin dokmacylyk gurnagynda gyzlar haly
ya-da tara dokayarlar. Olaryn 90% -i haly, 80% -i bol-
sa tara dokayarlar. Gyzlaryn nédce géterimi ikisini hem
dokayarlar?

50. Bir masgalanyn 7 agzasy almany, 6 agzasy iizii-
mi, 5 agzasy nary, 4 agzasy almany we {iziimi, 3 ag-
zasy almany we nary, 2 agzasy liziimi we nary, 1 ag-
zasy almany, tiziimi we nary halayar. Bu masgalanyn
néice agzasy bar?

51. Kakasy ikinji synpda okayan ogly Aman bilen
4-nji synpda okayan ogly Welinin arasynda mesele
cozmek yarysyny gecirdi. Weli yarysyn serti boyunca
cozen birinji meselesi ucin 20 tenne, ikinji meselesi
iicin 40 tenne, iiciinji meselesi licin 60 tenne we s.m.
bayrak, Aman bolsa cozen ilkinji meselesi iicin 40 ten-
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ne, ikinji meselesi iicin 60 tenne, iiciinji meselesi {icin
80 tennie we s.m. bayrak almaly. Yarys tamamlananda
Welinin Amandan 1 meseléni kop cozenligi belli boldy.
Doganlaryn haysysy kop pul gazanypdyr?

52. Meret oylerinden mekdebe cenli 30 minut, onun
dogany Cary bolsa 40 minut yoreyér. Cary oylerinden
Meretden 5 minut ir cykdy. Ndce minutdan son Meret
Carynyn yzyndan yeter?

53. Suwdan doldurylan gabyn massasy 5 kg, yary-
syna cenli suwdan doldurylan sol gabyn massasy bolsa,
3 kg 250 g. Bu gaba nice suw yerleser?

54. Arasyndaky uzaklyk 1 km bolan haywanat ba-
gyndan gédmi duralgasyna cenli pili alyp gaydypdyrlar.
Sol bir wagtda duralgadan pile tarap it ylgap gaydyp-
dyr. Ol pilin yanyna gelip iiyriipdirde yzyna dolanyp du-
ralga barypdyr. Sonra seyle hereketini pil duralga gel-
yancad gaytalapdyr.

It pilden 10 esse calt hereket edyin bolsa, ol nice
kilometr yol gecipdir?

55. Iki sany gulp we olaryn iki acary bar. Acaryn
gulpy acyandygyny bir gulpda barlapdyrlar. Bir gezek
gecirilen barlag olaryn haysy gulpa degislidigini anyk-
lamak iicin yeterlikmi?

56. Uc sandygyn iic acary bar. Her sandygyn
acaryny anyklamak {icin 3 gezek barlap gérmek yeter-
likmi?

57. Gozel jayyn 2-nji gatynda yasayar. Durdy hem
sol girelgede yasayar, yone ol dyiine barmak iicin Go-
zelden 2 esse kop basgancak gecmeli bolyar. Girelgid we
1-nji gata cenli basgancak yok. Durdy jayyn n#cinji
gatynda yasayar?
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58. 3 minutlyk we 7 minutlyk cédge bilen isley#n sa-
gatlar bar. Yumurtgany gaynap duran suwda géni
4 minut gaynadyp almaly. Bar bolan sagatlaryn kéme-
gi bilen su isi yerine yetirip bolarmy?

59. Agajyn iistiinde 40 serce oturan eken. Gecip
baryan awcy olaryn 6-syny atypdyr. Agajyn {iistiinde
nice serce galdy?

60. 8 sany birmenzes halkanyn birinin agramy bey-
lekilerinkiden yenil. Okaraly terezide iki gezek cekmek
arkaly ol halkany tapmaly.

61. 77 sany birmenzes halkanyn biri beylekile-
rinden yenil. Cekiiw dassyz okaraly terezinin komegi
bilen dort gezekden kop cekmezlik serti bilen ol yenil
halkany tapmaly.

62. 8 sany birmenzes gyzyl halkanyn biri galp
bolup, onun agramy beylekilerininkiden tapawut-
lanyar. Onun agramynyn beyleki halkalarynky bilen
denesdirilende agyrlygy ya-da vyenilligi belli dil.
Cekiiw dassyz okaraly terezinin komegi bilen iic gezek-
den kop cekmezlik serti bilen ol halkany tapmaly.

63. Das gorniisleri menzes halkalaryn 10 {iysmegi
bolup, her tiysmekde bolsa 10 halka bar. 9 sany {iiys-
mekdidki halkalaryn her birinin massasy 9 g, 1 sany
ilysmekdaki halkalaryn massasy bolsa 10 g. Gramlara
cenli takyk cekyin terezinin komegi bilen 9 g halkaly
ilysmegi tapmaly.

64. Das gorniisi boyunca biri-birine menzes bolan
75 sany mis halkanyn birinin agramy beylekilerinkiden
tapawutlanyar. Okaraly terezide iki gezek cekmek ar-
kaly ol halkanyn agramynyn beylekilerinkiden agyrdy-
gyny ya-da yenildigini kesgitlemeli.
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65. 4 sany birmenzes halkanyn birinin agramy
beylekilerinkiden tapawutly. Okaraly terezide iki ge-
zek cekmek arkaly ol halkany tapmaly.

66. Kop gatly jayda 1-nji orta mekdebin 13 sany
okuwcysy yasayardy. Bu mekdepde 12 sany synp bar.
Bu jayda yasayan okuwcylaryn in bolmanda ikisinin
bir synpda okayandygyny subut edin.

67. Mekdepde 370 okuwcy okayar. Bu mekdebin
okuwcylarynyn arasynda in bolmanda iki okuwcynyn
bir giinde doglan giinlerini belleyindiklerini subut
edin.

68. Sebetde almalaryn iki gérniisi bar. Iki sany bir
gorniisli almany almak iicin azyndan n#ce sany alma
cykarmaly?

69. Gutuda 4 gyzyl we 10 gara renkli copjagazlar
bar. Bu gutudan seretmin, birndce copjagazlary aldy-
lar: 1) iki sany gyzyl; 2) iic sany gara copjagazlary al-
mak {icin gutudan azyndan nice copjagazy almaly?

70. Gutuda 100 sany gyzyl, yasyl, sary we gok renkli
baydajyklar bar. Bir renkli baydajyklaryn sany 25. Bir
renkd#ki baydaklaryn in bolmanda 10 sanysyny almak

licin renkini gérmezden, gutudan in azyndan n#ce bay-
dak cykarmaly?

71. Gutuda 25 sany 4 diirli gérniisli sarjagazlar bar.
Olaryn arasynda 7 sany birmenzes renklisi barmy?

Coaziiligsler we jogaplar

1. 2 sem galar. Seb#dbi ociirilmedik semler yanyp
gutarar.
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2. Birinji minutda 1-nji metri, ikinji minutda 2-nji
metri, 3-nji minutda 3-nji metri, 4-nji minutda 4-nji
metri kesmek bolyar we 5-nji metr galyar. Sunlukda,
agajy boleklemek iicin 4 minut gerek.

3. Uc.

4. Bir adam almany gap bilen bilelikde almaly.

5. Amanda 28, Meretde bolsa 20 giil bar.

6. Amanyn bir 6zi hem sol iic asygy tapardy.

7. Dort yumurtganam dort minutlap gaynatmaly.

8. Oglanjyk bu arzuwyna yetip bilmez. Sebibi ol
kici almany satyja berende ol yzyna 6z 10 tennesini
gaytaryp alar. 20 tennelik almany almak iicin ona yene
10 tenne gerek bolar.

9.

10. Meredin oturgyclary yerlesdirisi.
Amanyn oturgyclary yerlesdirisi.

O
O O

O O
O @,
OO O OO0
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11. Arca agajyndan 1 m uzaklykda dususarlar. Se-
babi cekirtginin tizligi tomzagynkydan 20 esse uly.

12. Begenc Amanlara ugramazdan on 6z diwar
sagadynyn haysy wagty gorkezyinligini goriip gi-
denligi iicin, ol yzyna gelende nice wagtlap 6yde bol-
mandygyny kesgitldp bildi. Bu wagtdan Amanlarda
bolan wagtyny ayryp, Begenc yola ndce wagt sarp eden-
ligini kesgitledi. Amanlara barmak we olardan gelmek
iicin den wagt sarp edenligini goz 6niinde tutup, ol bu
wagty ikéd boliip we ony Amanyn sagadynyn gorkezyin
wagtynyn {istiine gosup 6z sagadynda dogry wagty
goymagy basardy.

13. Gordaymige meseldnin coziilisi ordn yonekey
yaly. Eger Nyu-Yorkdan Gawra her giin bir paro-
hod ugrayan bolsa, onda Nyu-Yorka baryan parohod
7 sany garsysyndan gelyin parohoda dusmaly yaly
bolup goriinydr. Emma bu yalnys pikir. Sebdbi Nyu-
Yorka baryan parohod 611, may ayynyin 7-sine, 6-sy-
na, 5-ine we s.m. yola diisen parohodlar bilen hem
dususar. Seylelikde, bu parohod 7 dil-de, 14 parohod
bilen dususar. Meselédnin coziilisi cyzgyda has aydyn
goriinyar.

Bu mesele ylmy kongreslerin birinde fransuz
matematigi Eduard Lyuka tarapyndan hodiirlenipdir.
Bu kongrese atly matematiklerin bir toparynyn gat-
nasyandygyna garamazdan, mesele olarda uly gyzyk-
lanma doredipdir.
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27. Nirede dususjakdyklaryna seretmezden, ma-
synlar bir-birinden 90+60=150 kilometr daslykda bo-
larlar.

28. Uc nokadyn iistiinden 8 (a surat), iki nokadyn
tistiinden bolsa 12 (b surat) goni cyzyk gecyir. 6 nokat
icburcluk gorniisinde yerlesdirilse (¢ surat), iic goni
cyzygyn her birinin {istiinde {ic nokat bolar.

a) surat b) surat

¢) surat

29. Amanyn doganlary ekiz. Olar hizir 6 yasynda.
Sebibi

(6-2)-2=6+2 we (6—3) - 3=6+3.

30. 1+19=20, 2+18=20, 3+17=20 we s.m. bolyan-
lygy iicin bu gosulyjylaryn her birini garsylykly te-
gelegin icine yazyp, ortaky tegelekde bolsa 10-y yaz-
yarys. Meseldnin doly coziilisi suratda gorkezilendir.
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ra boliisydrler. Eger Geldi Mergenin kici diyip gorke-
zen liysmeginde iicden birden az bolmadyk tudana bar
diyip hasap etse, onda ol bu iiysmegi oziine alsyn. Geldi
bolsa galan iki iysmegin uly hasaplanylyanyny alsyn.
Galan iiysmegi bolsa men alaryn».

35. Wesyetin diiziilisi yalnys. Sebdbi wesyet boyun-

ca % + % + % +% = % bolyanlygy iicin emléigin barysy dal-

57
60

lypdyr. 59 sany sygyr gonsylarynyn bir sygryny iistiine
gosmak bilen 60 bolege boliinipdir. Onun 57 bolegi,
vagny 57 sany sygyr doganlara paylanylyp berlipdir,
3 bolegi, yagny 3 sygyr bolsa gonsylaryna galypdyr.

de, onun dine bdlegini paylamak géz oniinde tutu-

36. Onkl meseledik! yaly yalnyslyk wesyetin dii-
ziilisinde, sebibi boleklerin sany 1-e den dil-de,

1-den kici bolyar: %+%+% = % = %

37. Goy, Aman Cary bilen akda Meret bolsa Cary
bilen garada oynan bolsun. Cary Amanyn goéciimine
garasyar we gociimi Meredin garsysyna edyir. Meredin
jogabyna garasyar we gociimi Amanyn garsysyna edyir
we s.m. Netijede, eger Aman aklarda Caryny utsa, 6z
gezeginde Cary hem aklarda Meredi utyar, tersine, Me-
ret garalarda Caryny utsa, 6z gezeginde Cary hem ga-
ralarda Amany utyar. Olaryn o6zara den oynamaklary
hem edil suna menzes bolup gecyir.

38. Birinji garynja calt cykar. Sebibi ikinji garynja
yerden siitiinin depesine cykyanca, birinji garynja yere
diisiip we siitiinin depesine cykyp yetisyéir.

39. Carynyn puly yok.
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40. Akylly wezir seyle pikir yoredipdir: «Eger me-
nin kelldmde gara telpek bar bolan bolsa, onda beyleki
wezir derrew 6z kellesinde ak telpegin bardygyny bi-
lerdi. Ol dymyar. Diymek, menin kellimde ak telpek
bar».

41. Ol okuwcy seyle pikir yoredyir: « Menin yoldas-
larymyn ikisinin hem kellelerinde ak telpek bar. Eger
menin kellimde gara telpek bolan bolsa, onda menin
yoldaslarymyn biri yenillik bilen 6z kellesinde ak telpe-
gin barlygyny (yokardaky meselédnin coziilisi boyunca)
kesgitldp bilerdi. Emma olaryn ikisi hem dymyar. Diy-
mek, menin kellimde ak telpek bar».

42. Yolagcy gabat gelen adamdan: «Sizem su obada
yasayarsynyzmy?» diyip sorayar. Bu soraga berlen jo-
gap boyunca bolsa ol gelen obasynyn haysy obadygyny
kesgitleyir. Eger ol adam: «Hawa» diyip jogap berse,
onda oba dogrucyllaryn obasy, yagny A obadyr. Sebé-
bi ol adam sol obaly bolsa, onda ol dogrucyl bolany iicin
«Hawa» diyip jogap berer. Eger B obaly bolsa, onda ol
yalan sozldp: «Hawa» diyip jogap berer.

Eger ol adam: «Yok» diyip jogap berse, onda oba
yalancylaryn obasy, yagny B obadyr. Sebibi bu adam
A obaly bolsa, onda ol dogrucyl bolany iicin «Yok»
diyip jogap berer. Eger yalancy, yagny B obaly bolsa,
onda yalan sozldp «Yok» diyip jogap berer.

43. Meret yolun ikinji yarymyny pyyadalap gecyin-
cd, Aman tigirli tutus yoly gecip biler. Diymek, Aman
sdhere calt barar.

44. Birinji syyahatcy 5 km/sag tizlik bilen ikinji
syyahatca garanynda kop wagtlap yorir we kop yol ge-
cer. Diymek, birinji syyahatcy B calt geler.
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45. Meredin oglunyn ady Aman. Meret 21 balyk,
Amanyn we Sidhedin her haysy bolsa 7 balyk tutdular.

46. Ilki bilen dine kiist oynap bilyan okuwcylaryn
sanyny kesgitldlin. Onun icin 18 sany kiist oynap
bilydnlerin sanyndan 3 sany kiist we saska oynap
bilydnlerin sanyny ayyryarys: 18-3=15. Edil suna
menzes dine saska oynap bilydnlerin sanyny kesgit-
leyiaris: 10—-3=7. Diymek, 15+7=22 okuwcy dine bir
oyny we 3 okuwcy bolsa iki oyny hem oynap bilyir-
ler. Bu yerden okuwcylaryn 22+3=25 sanysynyn bu
oyunlaryn ikisini ya-da dine birini oynap bilyindik-
lerini anyklayarys. Diymek, 31-25=6 okuwcy bu oyun-
laryn ikisini-de oynap bilmeyir.

Meselédnin coziilisini asakdaky yaly sekillendirmek
ona diisiinmegi yenillesdiryir.

3 kiist we

saska

Bu sekilden gorniisi yaly, 15+3+7=25 okuwcy
oyunlaryn birini ya-da ikisini oynayar.

47. 30-6=24 okuwcy ya tans gurnagyna, ya aydym
gurnagynaya-dabugurnaklarynikisine-de gatnasyar.
24—-18=6 okuwcy tans gurnagyna gatnasmayar. Diy-
mek, bu 6 okuwcy dine bir gurnaga, yagny dine aydym
gurnagyna gatnasyar. Edil suna menzeslikde 24—-16=8
okuwcynyn aydym gurnagyna gatnasman, dine bir
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tans gurnagyna gatnasyandygyny tapyarys. Diymek,
6+8=14 okuwcy dine bir gurnaga, 24-14=10 okuwcy
bolsa iki gurnagada gatnasyar.

48. Tlki bilen dine sogan we késir yetisdiryin
masgalalaryn sanyny kesgitldlin. Onun iicin sogan we
kidsir yetisdirydn 8 masgalanyn sanyndan sogan, kisir
we hyyar yetisdirydn 3 masgalanyn sanyny ayyryarys
we 5 masgalanyn dine sogan we kisir yetisdirmek bi-
len mesgul bolyanlygyny anyklayarys. Indi dine kisir
we hyyar yetisdirydn masgalalaryn sanyny kesgitldlin.
Onun iicin kisir we hyyar yetisdirydn 10 masgalanyn
sanyndan sogan, kisir we hyyar yetisdiryin 3 mas-
galanyn sanyny ayyryarys we 7 masgalanyn dine késir
we hyyar yetisdiryidnligini kesgitleyiris. Edil suna
menzes 5—-3=2 masgalanyn dine sogan we hyyar
yetisdiryidnligini anyklayarys. Dine sogan yetisdiryin
masgalalaryn sanyny tapmak iicin sogan yetisdiryin
30 masgalanyn sanyndan dine sogan we kisir yetis-
dirydn 5 masgalanyn sanyny, dine sogan we hyyar
yetisdirydn 2 masgalanyn sanyny we bu ekinlerin {icii-
sini hem yetisdiryin 3 masgalanyn sanyny ayyryarys:

30-5-2-3=20. Diymek, 20 masgala dine sogan
yetisdirmek bilen mesgullanyar. Edil suna men-
zes 28-5-7-3=13 masgalanyn dine késir yetisdir-
yanligini, 42-7-2-3=30 masgalanyn dine hyyar
yetisdiryidnligini anyklayarys. Dine bir ekin, dine
iki ekin we {iic ekin ekydn masgalalaryn sanynyn
20+13+30+5+7+2+3=80-e dendigini anyklayarys.
Diymek, 80 masgala bu ekinlerin ya birini, ya ikisini
ya-da {iiclisini yetisdirydr. Onda 100—-80=20 masgala
bolsa maldarcylyk bilen mesgul bolyar. Diymek, 20 mas-
gala dine maldarcylyk bilen, 20 masgala dine so-
gan, 13 masgala dine kisir, 30 masgala dine hyyar
yetisdirmek bilen mesgullanyar.
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Eger bu meseldnin coziilisi suratda sekillendirilse,
okuwcylar iicin has-da diisniikli bolyar.

Suratdan gorniisi yaly, 20+13+30+5+2+7+3=80
masgala ady agzalan ekinlerin ya 3-iisini, ya-da
2-sini ya-da birini ekip yetisdiryirler. Bu yerden
100—-80=20 masgalanyn bu ekinleri ekmeyinligi we
maldarcylyk bilen mesgul bolyanlygy gelip cykyar.

20 dine sogan

49. Gyzlaryn 100% —90% =10% haly, 100% —80% =
=20% bolsa tara dokap bilmeyirler. Diymek, gyzlaryn
10% -i dine tara, 20% -i bolsa dine haly dokap bilyir-
ler. Onda gyzlaryn 10% +20% =30% dine bir 6niimi,
100% —30% =70% -i bolsa iki 6niimi hem dokap bilyir-
ler.

50. Bu masgalada dine almany we {iziimi 4-1=3
adam, dine almany we nary 3—1=2 adam, dine tiziimi
we nary 2—1=1 adam halayar. Dinle almany 7-3—-2-1=1
adam, dine {iziimi 6-3—1-1=1 adam we dine nary 5—2—
—1-1=1 adam halayar. Diymek, bu masgalada 1+1+1=3
adam dine bir miwidni, 3+2+1=6 adam iki miwini
we 1 adam iic miwédni halayar. Onda bu masgalanyn
3+6+1=10 agzasy bar.
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51. Weli 20 tenne manat kop pul gazanypdyr.
Welinin 2-nji, 3-nji we s.m. cézen meseleleri iicin aljak
puly Amanyn 1-nji, 2-nji we s.m. cézen meseleleri iicin
aljak puluna den bolar. Weli bir meseldni kop co6zeni
iicin onun birinji mesele iicin alan 20 tennesi Amanyn
alan pullaryndan koép bolar.

52. Oylerinden mekdebe cenli yolun yarysyny ge-
cenlerinde, yagny 15 minutdan Meret Carynyn yzyndan
yeter.

53. Gabyn yarysyna 5 kg —3 kg 250 g =1 kg 750 g
suw sygar. Onda doly gaba 1 kg 750 g - 2 =3 kg 500 g
Suw sygar.

54. Itjagaz 10 km yoly gecipdir. It pilden 10 esse
calt hereket edip, bir yerde-de durmandyr. Diymek, pil
1 km gecen bolsa, itjagaz 10 km gecer.

55. Hawa, yeterlik. Birinji acary birinji gulpda
barlamaly. Eger ol gulpy acsa, onda ikinji gulp ikinji
acarynkydyr. Eger birinji acar birinji gulpy acmasa,
onda ol acar ikinji gulpunky. Barlanmadyk acar bolsa
birinji gulpunky.

56. Hawa, yeterlik. Birinji acary alyp birinji san-
dykda barlayarys. Eger ol acmasa, onda bu acary ikinji
sandykda barlayarys. Eger bu acar ikinji sandygy hem
acmasa, onda ol iiclinji sandygynky. Ikinji acary alyp
birinji sandykda barlayarys. Eger ol acmasa, onda ol
ikinji sandygyn acary. Barlanmadyk {iciinji acar bol-
sa birinji sandygynky. Beyleki hallar hem edil suna
menzes barlanylyar.

57. Durdy 3-nji gatda yasayar.
36



58. Bolyar. Iki sagady-da bir wagtda isledip bas-
lamaly. 3 minutlyk sagatda cige gutaran dessine yu-
murtgany gaynaga salmaly.

59. Agajyn iistiinde serce galmayar, 6-sy yere
diisyir we galany ucup gidyar.

60. Eger halkalaryn sany 3 bolan bolsa, onda biz
halkalaryn ikisini terezide goyup, bir cekiiwde yenil
halkany anyklap bilerdik. Eger terezi denagramlylyk
yagdayynda bolsa, onda cekilmedik halka yenil. Eger
terezinin bir okarasyndaky halka yenil bolsa, onda sol
yenil halkadyr. Biz 8 halkany 3, 3 we 2 béleklere boliip,
3 we 3 halkalary terezide cekyiris. Eger olar den gelse,
yenil halka cekilmedik iki halkanyn biri. Bir cekiiwde
onun yenilini anyklamak miimkin. Eger terezinin bir
tarapy yenil gelse, onda yenil halka sol 3 halkanyn biri.
Ol 3 halkanyn yenilini bir cekiiwde kesgitlédp bileris.

61. 77 halkany 27, 27, 23 edip iic iysmege bolyiris.
Birinji sapar 27 we 27 halkalaryn hersini terezinin bir
okarasyna salyp cekyidris. Netijede, birinji cekiiwde
yenil halkanyn haysy iiysmekdedigini tapyarys (eger
okaralaryn biri yenil bolsa, onda yenil halka sol oka-
rada; eger okaralaryn agramlary den bolsa, onda yenil
halka 23 halkaly iiysmekde).

a) eger yenil halka 27 halkaly tiysmekde bolsa, onda
9, 9, 9 edip iic liysmege bolydris we ikinji cekiiw-
de yenil halkanyn haysysy 9 halkaly tiysmekdedigini
tapyarys. Sonra yenil halkaly tiysmegi 3, 3, 3 edip {ic
ilysmege bolyidris we {iciinji cekiiwde yenil halkanyn
haysysy 3 halkaly {iysmekdedigini tapyarys. Dordiinji
cekiiwde bu iic halkanyn ikisini alyp, olaryn her biri-
ni terezinin bir okarasyna salyarys we yenil halkany
tapyarys.
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b) eger yenil halka 23 halkaly tiysmekde bolsa, onda
ony 9, 9, 5 halkaly tiysmeklere bolyiris. Ikinji cekiiwde
9 halkaly tiysmeklerin her birini terezinin bir okarasy-
nasalyp cekyiris. Netijede, bu tiysmeklerin haysysynda
yenil halkanyn barlygyny kesgitleyiris. Goy, yenil hal-
ka 5 halkaly iiysmekde bolsun (yenil halka 9 halkaly
tiysmekde bolsa, onda yenil halkany tapmagyn yoly
a) bolekde gorkezildi). Ony 2, 2, 1 iiysmeklere bolyéris.
2 halkaly tiysmeklerin hersini terezinin bir okarasyna
salyp, iiciinji cekiiwde yenil halkanyn haysy iiysmek-
dedigini kesgitleyiris. Ol 2 halkaly iiysmekde bolsa,
onda dordiinji cekiiwde yenil halkany tapyarys.

62. Halkalary 1, 2, 3, ..., 8 sanlar bilen bel-
gileyidris. 1-nji cekiiwde terezinin bir okarasyna
halkalaryn 1, 2 juibiitini, beyleki okarasyna bolsa 3, 4
jubiitini salyp cekyiris. Iki yagdayyn bolmagy miim-
kin: 1) denagramlylyk yok. Diymek, galp halka 1, 2, 3,
4 halkalaryn icinde bolup, 5, 6, 7, 8 halkalar hakyky.
Ikinji cekiiwde 1, 2 halkalary bir okara 5, 6 halkany
bolsa beyleki okara salyp cekyiris. Eger denagram-
lylyk alynsa, onda 1 we 2 hakyky halkalar. Eger den-
agramlylyk alynmasa, onda gozlenilydn galp halka
1 we 2 halkalaryn biri. Denagramlylyk alynsa, onda
galp halka 3 we 4 halkalaryn biri. Uciinji cekiiwde galp
halkalaryn (1 we 2 ya-da 3 we 4 halkalar) jiibiitinin
birini, meselem, 1 halkany terezinin bir okarasyna
hakyky halkalaryn birinem, meselem, 8 halkany beyleki
okarasyna salyp cekyiris. Eger denagramlylyk alynsa,
onda 2 galp halka. Eger denagramlylyk alynmasa, onda
1 galp halka. 2) denagramlylyk bar. Diymek, 1, 2, 3, 4
halkalar hakyky we galp halka 5,6,7,8 halkalaryn biri.
2-nji cekiiwde terezinin bir okarasyna hakyky 1,2
beyleki okarasyna bolsa siibheli 5,6 halkalary salyp
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cekyiris. Sonra 1) bolimdidki yaly dernewleri gecir-
yaris.

63. Uysmekleri 1,2,3, ...,10 sanlar bilen bel-
gileyidris. 1-nji iiysmekden 1, 2-nji iiysmekden 2,
we s.m. 10-njy iiysmekden 10 halkany alyp, jemi
1+2+3+...+10=55 halkany terezinin bir okarasyna
salyarys. Terezinin beyleki okarasyna 550g salyarys.
Denagramlylygyn bolmajagy diisniiklidir.

Sebdbi bu 55 halkanyn arasynda in bolmanda bir
halkanyn massasy 10g dil-de, 9g. Indi 1g Olceg
dasjagazlaryny terezinin halkaly tarapyna bir-birden
denagramlylyk alynyanca goyyarys. Eger 5 g goylanda
denagramlylyk alynyan bolsa, onda 5-nji iiysmekdiki
halkalaryn massalary 9g.

64. Halkalary 25-den {ic iiysmek edip goyyarys we
olaryn her birini A, B we C bilen belgileyiris. Ilkin-
ji nobatda A {iysmegin agramyny B {iysmegin agramy
bilen denesdiryiris. 1) eger A we B agramlary den
bolsa, onda bu iiysmeklerddki halkalaryn arasynda
agramy tapawutly halka yok. Diymek, agramy ta-
pawutly halka C tiysmekde. Ikinji gezekde A liysmegin
(va-da B iiysmegin) agramyny C iiysmegin agramy
bilen denesdiryéris. Terezinin yagdayy boyunca hal-
kanyn agramynyn yenildigini ya-da agyrdygyny kes-
gitleyiris.

2) eger A we B agramlary den bolmasa, onda agyr
iilysmek bilen C liysmegi denesdiryiris. Eger olar den
bolsa, onda halka beylekilerden yenil. Eger C agyr iiys
mekden yenil bolsa, onda halka beylekilerden agyr.

65. Halkalary A, B, C, D bilen belgileyiris. A we B
halkalaryn her birini terezinin bir okarasyna goyyarys.
Iki yagdayyn bolmagy miimkin.
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1. Denagramlylyk alynyar. Diymek, gozlenilyin
halka C ya-da D. B bilen C halkany denesdiryiris. Eger
denagramlylyk bozulsa, onda C gézlenilyin halka. Eger
denagramlylyk saklanylsa, onda D gozlenilyin halka.

2. Denagramlylyk alynmayar. Diymek, gézlenilyin
halka A ya-da B. C we D halkalaryn arasynda agramy
tapawutly halka yok. A we C halkalaryn agramlaryny
denesdiryiris. Eger denagramlylyk alynsa, onda goz-
lenilydn halka B. Eger denagramlylyk alynmasa, onda
gozlenilydn halka B.

66. Eger her synpda bir okuwcy okayan bolsa, onda
okuwcylaryn sany 12 bolardy. Emma okuwcylaryn sa-
ny 13. Biz gapma-garsylyga geldik. Bu gapma-gar-
sylyk bolsa, in bolmanda iki okuwcynyn bir synpda
okayandygyny gorkezyir.

67. Eger her bir okuwcy yylyn bir giiniinde doglan
giiniini belleyén bolsa hem olaryn sany 366 bolardy.
Emma olaryn sany 370. Biz gapma-garsylyga geldik. Bu
gapma-garsylyk bolsa in bolmanda iki okuwcynyn bir
giinde doglan giinlerini belleyindiklerini gorkezyér.

68. Eger sebetden 3 alma cykarylsa, onda olaryn in
bolmanda iki sanysy bir gérniisli alma bolar.

69. 1) eger 12 sany copjagaz alynsa, onda olaryn
azyndan 2 sanysy gyzyl bolar; 2) eger 7 sany copjagaz
alynsa, onda olaryn azyndan 3 sanysy gara bolar.

70. 37 baydak.

71. Hawa, hemise 7-den az bolmadyk bir renkli sar
tapylar. Sebidbi gutuda 4 hili renkli sarlaryn 25-isi bar.
Eger ol sarlaryn her bir renklisinden 6 sanysy bolsa,
onda sarlaryn sany 6-4=24 bolardy. Diymek, in bol-
manda 1 renkli sardan 7 sanysy bar.
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Il BAP

HASAPLAMAGA, DENLEME DUZMAGE
WE GOTERIMLERE DEGISLI MESELELER

1. Alta galyndysyz boliinydn sany yatdan belldn. Ol
sanyn yarysyny; ol sanyn iicden birini; ol sanyn alty-
dan birini tapyn. Alnan sanlary gosun. Siz yatdan bel-
ldn sanynyzy aldynyz. Sanlaryn jemini hasaplan?

2. Amana alma, armyt, tiziim almak iicin 3 manat
60 tenne berdiler. Aman bazardan gelende uly dogany
Maysa nidce pulunyn galanyny sorady. Aman pulun

9—ine alma, %—ine armyt we % —ine iiziim satyn al-

nandygyny aytdy. Mende nice pulun galanyny 6ziin bil
diyip jogap berdi. Maysa: «Sende pul galmandyr» diy-
di. Ol muny n#dip bildi?

3. Maksat bir kise gara cayyn % bdlegini icdi we
kisédni siiyt bilen doldurdy. Sonra yene-de kisinin

% bolegini icdi we yene-de ony siiyt bilen doldurdy.

Sonra kidsdnin yarysyny icdi we ony yene siiyt bilen
doldurdy. Ondan sonra Maksat kédsdni tutuslygyna icip
bosatdy. Maksat cayy kop icdimi ya-da siiydi?

4. Otluda baryan yolagcy yolun yarysyny gecenden
son irkildi. Ol oyananda irkilip gecen yolunyn yarysy
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yaly yoly gecmelidigi belli boldy. Ol yolun nice bolegi-
ni uklap geciripdir?

5. Aman 2 depder, 1 rucka iicin 90 tenne toledi.
Eger ol 2 rucka 1 depder alan bolsa, 1 manat 20 tenne
tolemeli bolardy. Ruckanyn we depderin bahasyny kes-
gitlan.

6. Usti dikucarly gémi deniz menzilinden cykyp,
960 km daslykda yerlesyén ada tarap 60 km/sag tizlik
bilen yiiziip ugrady.

Bellibir wagtdan son dikucar gdminin iistiinden ba-
rylmaly ada tarap 200 km/sag tizlik bilen ucup ugrady.
Eger dikucaryn siiriijisine ada barmak iicin 9 sagat ge-
rek bolan bolsa, dikucar nice wagtlap ucupdyr.

7. 1ki obadan birwagtda iki tigirli cykyp bir-birinin
garsysyna ugradylar. Olaryn birinjisinin tizligi 10 km/sag,
ikinjisininki bolsa 15 km/sag. Olar dususmazyndan 2 sa-
gat on olaryn arasyndaky uzaklyk nicéd den bolar?

8. Iki tigirli biri-birinin garsysyna baryardylar.
Olaryn birinin tizligi 12 km/sag, beylekisinin tizligi
bolsa birinjisininkiden 3 km/sag kopdi. Olar dususyk-
dan 2 sagat gecenden son biri-birinden n#ce daslykda
bolarlar.

9. Iki dogan 6ylerinden 4 km daslykdaky demir yol
menziline barmak isleyiardiler. Otlynyn ugramagyna az
wagt galypdy. Eger olar tigirli gitseler otla yetisip bil-
jekdiler. Emma doganlaryn ulusynyn tigri yel goyberen
eken. Eger olar pyyada gitseler, onda otly ugranyndan
10 minut son menzile barjaklar. Emma olar doganlaryn
kicisinin tigrinden peydalanyp, bir wagtda otly ugra-
mazdan 10 minut 6n demir yol menziline bardylar.
Eger tigirlinin tizliginin pyyadanyn tizliginden 3 esse
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uludygy we tigri iki boliip miiniip bolmayanlygy belli
bolsa, doganlar bu isi n#hili amal etdiler? Pyyadanyn
we tigirlinin tizlikleri nice?

10. Uc yolagey aralaryndaky uzaklyk 30 km bolan
copan gosundan oba bir wagtda ugradylar. Olaryn bir
aty bar. Ata bir wagtda iki adam miiniip bilyar. Atyn
tizligi 15 km/sag, pyyadanyn tizligi bolsa 5 km/sag.
Olaryn f{iciisi bir wagtda oba geler yaly, atdan n#hili
peydalanmaly?

11. Syyahatcy suwsuz coliin ici bilen alty giinliik
yoris gecirmekci bolyar. Syyahatcynyn 6zi we onun
yiikiini goterisméige komeklesyin yiikci bir adama ge-
rek bolan dort giinliikk suw we iymit #dtiyaclyklaryny
goterip bilyirler. Bu yorisi gecirmek iicin syyahatcy 6z
yany bilen n#ce yiikcini alyp gitmeli?

12. Giilnar, Asyr we olaryn kakasy syyahata ugrady-
lar. Agsamara olar yuwasja akyan we cun dil deryanyn
kenaryna baryp yetdiler. Kenarda agacdan yasalan we
100 kg-a cenli yiiki géterip biljek sal bardy. Kakasynyn
agramy 80 kg, Giilnaryn agramy 50 kg, Asyryn agramy
40 kg we yiikiin agramy 15 kg.

Asyr ilkinji nobatda anyrky kenarda odun we ot
yakmak iicin yer tayyarlamaly. Sonra Giilnar corba {icin
balyk we kartoska arassalamaly. Kakasy bolsa agsam
yatmak iicin cadyr dikmeli. Gorkezilen her bir isi etmek
iicin 20 minut wagt gerek. Deryadan 10 minutda gecip
bolyar. Nihili edip bir sagada-da galman olaryn ticiiside
deryanyn anyrsyna gecip, 6z borclaryny yerine yetirip bi-
lerler? Bir sagatdan garanky diisyir we ot yakmaly.
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13. Iki orunly motosikletde 3 adam n#hili edip
60 km aralygy 3 sagatda gecip biler? Motosikletin tiz-
ligi 50 km/sag, pyyadanyn tizligi 5 km/sag.

14. Yasiklerin dérdiisinde gaba salnan siiyjiiler
bardy. Olaryn her birinden 9 gap siiyjiini alansonlar,
4 yasikde galan siiyjiilerin mukdary bir yasikdiki yaly
bolupdy. Yasiklerin her birinde ilki basda nice gap
siiyji bar eken?

15.Kombayncylaryn topary iki meydanyn bugda-
yynyormalydylar. Olar uly meydanyn bugdayyny orup
basladylar. Giintin ikinji yarymynda kombaynlaryn
yarysy uly meydanda galyp, ony agsama cenli orup
gutardylar. Kombaynlaryn galan yarysy, giiniin ikinji
yarymynda iki esse kici bolan beyleki meydanyn bug-
dayyny ordular. Bir kombayn ertesi hem uzakly giin
isldp, kici meydanyn bugdayyny orup gutaran bolsa,
toparda ndce kombayn bar eken?

16. Babasynyn 56 yasy, agtygynyn bolsa 14 yasy
bar. Hacan babasynyn yasy agtygynyn yasyndan iki
esse uly bolar?

17. 35 yasly Aman aganyn 4 ogly bar. Her biri bey-
lekisinden iki yyl yas, onsonom in ulusynyn 8 yasy bar.
Hacan hemme cagalarynyn jemi yasy kakasynyn yasy
bilen den bolar ?

18. Iki ekiz dogan yasapdyr. Olaryn biri gije
giindizin %-ini, beylekisi bolsa bir gije giindizin y-ini
uklap geciripdir. Olar 72 yasapdyrlar. Olaryn her biri
omriinin nice wagtyny yvatyp geciripdir?
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19. Okiiz bir dany bed#ni 1 sagatda, at 2 sagatda,
geci bolsa 3 sagatda iyip gutaryar. Olaryn iiciisi bile-
likde bir dany bedni nice sagatda iyip gutararlar?

20. Oglanjyk 600 gram miirepbéni 6 minutda iyyar,
Bowenjik bolsa ondan iki esse calt iyyir. Olaryn ikisi
bilelikde 600 gram miirepbini ndce wagtda iyerler?

21. Yiik otlysynyn uzynlygy 1 km we ol 50 km/sag
tizlik bilen hereket edyéir. Ol uzynlygy 1 £m bolan tun-
nelden nice wagtda gecer?

22. 150 metrlik koprinin iistiinde duran adam
otlynyn 6z deninden 10 sekuntda gecenligini, koprini
gecmek (teplowozyn koprinin {istiine miineninden, ti
sonky wagonyn koprinin {istiinden diisydncd wagty)
iicin bolsa 25 sekunt harclandygyny kesgitldpdir. Otly-
nyn uzynlygyny we onun tizligini kesgitlan.

23. Eginleri den bolmany {iicin agramy nidogry
olceyin okaraly terezi bar. Massasyny anyklamaly yiiki
ilki terezinin bir okarasyna salyp, agram daslary bol-
sa beyleki okara salyp cekdiler. Sonra bolsa yiikiin we
agram daslaryn okaralaryny calsyp cekdiler. Yiikiin
massasyny anyk kesgitldp bolarmy?

24. Eginleri dent bolmany iicin agramy nédogry ol-
ceydn okaraly terezi bar. 2 kg yarmany almak {icin
1 kg dasy bir okarada goyup, beyleki okara bolsa yar-
ma guydular. Sonra bolsa okaralary calsyp yene-de 1
kg yvarmany cekdiler. Bu iki gezek cekilen yarmalary
gosup, onun massasynyn 2 kg-ma denligi barada netije
cykardylar. Bu netije dogrumy?

25. Yiik masyny 25000 km gecenden son onuii
yz tigrindiki rezinleri, 15000 km gecenden son bol-
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sa on tigrind#ki rezinleri tédzesi bilen calsyrmaly bol-
yar. Eger 6z wagtynda 6n we yz tigirlerdiki rezinler
calsyrylsa, onda yiikk masyny nice kilometr yoly rezin-
lerini calsyrmazdan gecip biler?

26. Deryanyn akys tizligi 2 km/sag. Eger gdminin
tizligi tiytgewsiz bolsa, onda akymyn ugruna yiizyin
gdminin tizligi akymyn garsysyna yiizyédn gaminin tiz-
liginden nice kop?

27. Motorly gayyk kébir aralygy akymyn ugruna
3 sagatda, edil sol aralygy akymyn garsysyna 4,5 sa-
gatda gecip bilyar.

Akymyn ugruna akyp baryan ici bos gap bu aralygy
nice wagtda gecer?

28. Iki motosikletli bir wagtyn 6ziinde siherden oba
ugradylar. Olaryn birinjisi &hli yoly 25 km/sag tizlik
bilen, ikinjisi bolsa yolun birinji yarymyny 30 km/sag,
ikinji yarymyny 20 km/sag tizlik bilen gecdi. Olaryn
haysysy oba calt barypdyr?

29. Oba bilen sdherin arasynda bayyr bar. Sonun
ticin awtobus bayra cykanda 25 km/sag tizlik bilen,
bayyrdan asak diisende bolsa 50 km /sag tizlik bilen he-
reket edyir. Siherden oba gidende awtobus yola 4 sagat,
obadan sdhere gaydanda bolsa 3,5 sagat sarp edyér.
Oba bilen sdherin arasyndaky uzaklygy tapyn.

30. (Eylerin meselesi). Oz &hli baylygyny ogullary-
na den bolmek isldin bay adam asakdaky yaly wesyet
edipdir. «Menin uly oglum pulumdan 1000 tylla we gala-

nynyn %-ini alsyn, ikinji oglum 2000 tylla we galanynyn

%-ini alsyn, iiciinji oglum 3000 tylla we galanynyn
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%-ini alsyn we s.m.». Wesyet eden adamyn ogullarynyn
sanyny we baylygynyn mukdaryny kesgitlemeli.

31. Yaz aylary oglanlar komelek yygmaga gitdiler.
Komelek yygyp bolansonlar tapan komeleklerini den
paylasmagy karar etdiler. Oglanlaryn in kicisine 20 ko-
melek we galan kémeleklerin 0,04-iini, ondan uly ogla-
na 21 komelek we galan komeleklerin 0,04-iini, {iciin-
-ji oglana 22 komelek we galan komeleklerin 0,04-iini
we s.m. berdiler. Nice oglan komelek yygmaga gitdi?
Olaryn her birine nice komelekden yetdi?

32. Mydama gaynap duran samowardaky suwy
5 adam 1,5 sagatda, 8 adam bolsa 1 sagatda cay demle-
nip icip gutaryp bilyir. Samowary 11 adam nice sagat-
da icip gutarar? (Suwun gaynap bugarmasy we cayyn
icilisi den 6lcegli bolup gecyér diyip hasaplamaly).

33. (Nyutonyn meselesi). Meydandaky ot den giir-
litkde we den caltlykda 6syér. 70 sygryn bu meydanyn
otuny 24 giinde, 30 sygryn bolsa 60 giinde iyip gutar-
jakdygy belli. 96 sygyr bu meydanyn otuny néce giinde
iyip gutarar? (Sygyrlar meydanyn otuny den mukdar-
da we den dlcegli iyyirler diyip hasaplamaly).

34. Aman tigirli 16°-da demir yol menziline bar-
makcy boldy. Eger ol 15 km/sag tizlik bilen gitse, onda
menzile bir sagat 6n, yagny 15%°-da, eger 10 km/sag
tizlik bilen gitse bolsa bir sagat son, yagny 17°-da bar-
jakdy. Demir yol menziline 16°-da barmak {icin Aman
ndhili tizlik bilen gitmeli?

35. Doganlar Begli, Myrat, Meret we Cary balyk
tutmaga gitdiler. Olar 6ylerine gelenlerinde Cary ejesi-
ne: «Men 6 balyk. Myrat 7, Begli 3, Meret 4 balyk tut-
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duk» diydi. Ejesi ogullaryna bir gosowuc pisse berdi.
«Yone pisseleri 6z tutan balyklarynyza gori paylasyp
iyin» diydi. Cagalar pisselerin sanynyn 60-a dendigini
anykladylar. Olar bu pisseleri ndhili paylasmaly?

36. Iki balykcy derya balyk tutmaga gitdiler. Olaryn
biri 4, beylekisi bolsa 5 sany den ululykdaky balyklary
tutdular. Balykcylar balyklary giin yasmanka arassa-
lap, ot yakyp olary gowurmaga basladylar. Sol wagt ge-
cip baryan yolagcy olar bilen agsamlyk edindi. Yolagcy
agsamlygy iicin 1 manat 80 tenne berdi. 4 balyk tu-
tan balykcy: «Bu pulun 80 tennesi meninki, 1 manady
seninki bolmaly» diydi. Ona 5 balyk tutan balykcy:
«Yok sen yaliysyarsyn. Bu puluii 1 manat 20 tennesi
meninki, dine 60 tennesi bolsa seninki bolmaly» diydi.
Balykcylaryn haysysy mamla?

37. Nadip 7 almany 6 oglana den paylap bermeli?

38. Iki dayhanyn biri 2 kise yarma, beylekisi bolsa,
3 kise yarma gosup meydanda bilelikde nahar tayyar-
layardylar. Yarma tayyar bolanda olaryn yanyna yene-
de 2 dayhan gelip bilelikde bu yarmany iyip gutardy-
lar. Gelen iki dayhanyn her biri nahar {icin 1 manat pul
berdiler. Nahar bisiren iki dayhan bu 2 manady n#hili
paylasmaly?

39. Garassyzlyk bayramynda Aman, Cary we Sat-
lyk 12 sany sokolad almagy karar etdiler. Aman 5, Cary
bolsa 7 sokolad satyn aldylar. Satlyk 4 sokolad icin 2 ma-
nat 40 tenne pul berdi. Bu puly Aman we Cary n#hili
paylasmaly?

40. Cary aga bazarda goyunlaryny satyp gutaran
dessine ona obadasy Meret aga dusup «Tiiweleme seni
goyunlaryny derrew satyp gutaraydyn. Kdn goyun
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getiripmidin?» diydi. Onda Cary aga «Birinji alyja ge-
tiren goyunlarymyn yarysyny we yene-de yarym goyny,
ikinji alyja galan goyunlaryn yarysyny we yene-de
yarym goyny satdym. Uctinji alyja ikinji alyjydan ga-
lan goyunlarymyn yarysyny we yene-de yarym goyny
satanymda, goyunlar gutardy». Cary aga bazarda nice
goyun satypdyr?

41. Sebetde almalar bardy. Almalaryn den yarysyny
we yene-de yarym almany, sonra galan almalaryn
yarysyny we yene-de yarym almany, in sonunda bol-
sa galan almalaryn yarysyny we yene-de yarym al-
many alanlaryndan son sebetde 31 alma galdy. Sebetde
ilkibasda n#ice alma bar eken?

42. Sebetden 3 almany aldylar. Sonra galan alma-
laryn iicden birini we yene-de 3 alma aldylar. Sondan
sonra sebetde ilkibasdaky almalaryn yarysy yaly alma
galdy. Sebetde nice alma bar eken?

43. Aman mekdepden gelyirkd dosty Alta seyle
diydi: «Eger menin pulumyn iistiine, onun yarysy yaly
puly we yene-de 2 manat gossan, onda ikimiz 20 ma-
nada oyun yazylan kompyuter diskini alyp bilerdik»
diydi. Amanyn nice manat puly bar eken?

44. Bazara baryan Hudayberdi gorkak dync almak
iicin bir sazagyn yanynda oturan wagty onun yanyna
meKkir tilki gelip, hal-ahwal sorasypdyr. Hudayberdinin
ndme almak iicin bazara baryandygyny, jiibiisinde nice
pulunyn bardygyny bilenden sonra ona seyle diyipdir:
«Hudayberdi senin ansatja bayasyn gelydrmi? Sen
su sazagyn dasyndan her sapar aylananynda senin
jibuindski tylla tennelerin iki esse kopeler. Yone sen
meninem hyzmatymy yatdan cykarmaly dilsin. Pulun
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meli bolarsyn» diydi. Hudayberdi ona: «Eger sazagyn
dasyndan her gezek aylananynda pulun iki esse kopel-
jek bolsa, onda sana 16 tenne bermegin giirriini hem
bolmaz» diyip sazagyn dasyndan bir gezek aylandy we
silkme telpegini cykaryp, pullaryny onun icine dokdi.
Hayran galaymaly, onun puly iki esse kopeldi. Ol wada
berlen 16 tylla tennini tilkd sanap berdi we sazagyn
dasyndan ikinji sapar aylandy. Onun pullary yene iki
esse kopelip, tilkd yene-de 16 tennini berdi. Ol iiciinji
sapar sazagyn dasyndan aylananda onun pullary yene
iki esse artyp, 16 tenne boldy. Tilki yene-de 16 tennini
aldy-da guyrugyny gysyp gidiberdi. Hayran galan
Hudayberdi gorkak bolsa, pulsuz galdy. Ilki basda
Hudayberdinin nice puly bar eken?

45. Sinekler Welini seyle bir yadatdy welin, ol si-
nekleri 6ldiirmége baslady. Ol 4 giinde 216 sinegi 6l-
diirdi. Seylelikde, ol her giin 6nki giinlerde 6ldiiren si-
nekleri yaly sinegi 6ldiirdi. Weli her giin nice sinek
oldiiripdir?

46. Kakasy bazardan pisse alyp, ony 0ye getirip
ashanada goydy. Meret mekdepden gelip, pisselerin
yarysyny iydi. Sonra Aman mekdepden gelip, galan pis-
selerin yarysyny iydi. Amandan sonra Ata mekdepden
gelip, galan pisselerin yarysyny iydi. Kakasy isden ge-
lende 4 pisse galan eken. Ol bazardan n#ce pisse satyn
alypdyr?

47. Garry ene bazara satmak {icin yumurtga getir-
di. Birinji alyjy yumurtgalaryn %-ini we yene-de 1 yu-
murtga satyn aldy. Ikinji alyjy galan yumurtgalaryn

%-ini we yene-de 1 yumurtga satyn aldy. Uciinji alyjy

hem sonky galan yumurtgalaryn %-ini we yene-de
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1 yumurtga satyn aldy. Seylelikde, garry enede 5 yu-
murtga satylman galdy. Garry ene basda bazarda sat-
mak iicin ndce yumurtga getiripdir?

48. Kakasy Aman, Maysa we Kyyas {icin hoz satyn

aldy. Hozlary cagalar den paylasmalydylar. Mekdepden

birinji Kyyas geldi we hozlaryn %-ini alyp oynamaga

gitdi. Ikinji mekdepden Maysa geldi we galan hozlaryn

%-ini alyp enelerine gezmige gitdi. Uciinji mekdepden
Aman geldi we galan hozlaryn %-ini aldy. Sondan son

sekiz hoz galdy. Kakasy cagalary iicin néce hoz alypdyr.

49. Amanyn, Meredin we Carynyn asyklary bardy.
Aman 6z asyklaryndan Merede we Cara olarda nice
asyk bar bolsa, sonca asygy berdi. Sonra Meret 6z
asyklaryndan Amana we Cara olaryn her haysynda
nice asygy bar bolsa, sonca asygy berdi. In sonunda
Cary hem 6z asyklaryndan Amana we Merede olaryn
her haysynda nice asygy bar bolsa, sonca asygy berdi.
Sondan sonra oglanlaryn her birinde 8 asygy bardy. Il1ki
basda oglanlaryn her birinde nice asygy bar eken?

50. Kakasy 24 sany hozy iic oglunyn her haysyna
néice yasan bolsa, sonca hozdan paylap berdi. Kakasy:
«Goy, doganlaryn kicisi 6z hozlarynyn yarysyny uly
doganlaryna den paylap bersin. Sonra doganlaryn or-
tanjysy 0z hozlarynyn yarysyny uly we kici dogan-
laryna den paylap bersin. In sonunda uly dogan hem
hozlarynyn yarysyny kici doganlaryna den paylap ber-
sin» diyip sargady. Ogullary kakasynyn bu sargydyny
berjay edenlerinde olaryn her birinde 8 hozy bardy.
Doganlaryn her biri nédce yasynda?
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51. Bahar ayy atasy 4 agtygyny alyp, komelek
yygmaga gitdi. Komelekli meydanda olaryn her haysy
diirli taraplara gitdiler. Birsalymdan atalary yadap
oturdy we tapan komeleklerini sanady. Ol 45 sany ko-
melek tapypdy. Atalarynyn oturanyny goriip agtyklary
onun yanyna ylgasyp geldiler. Olaryn o6zleri komelek
tapmansonlar, atasyndan tapan komeleklerinden 6z-
lerine bermegini soradylar. Atalary 6z tapan kome-
leklerinin #hlisini agtyklaryna paylady. Cagalar yene-
-de komelek gozldp, diirli taraplara yorediler. Sonda
cagalaryn biri 2 komelek tapdy, beylekisi bolsa 2 ko-
melek yitirdi, iiclinjisi atasynyn bereni yaly komelegi
tapdy, dordiinjisi bolsa atasynyn beren komeleklerinin
yarysyny yitirdi. Cagalar oylerine gelip komelekleri-
ni sananlarynda olaryn #hlisinin komeleklerinin sany
dendi. Oglanlaryn her birine atasy nice komelek be-
ripdir? Olar 6ylerine gelende cagalaryn her haysynda
néice komelegi bar eken?

52. Iki agacda 16 serce otyr. Ikinji agacdan 2 serce
ucup gitdi, sonra birinji agacdan ikinji agaja 5 serce
ucup bardy. Ondan sonra agaclaryn her birinde sol bir
sanly serceler boldy. Agaclaryn her birinde ilkibasda
nice serce bar eken?

53. Atasy, kakasy we ogly iic bolup Serdaryn sag-
lyk yoly bilen yokarlygyna baryardylar. Olaryn tansy
Meret aga asaklygyna diisiip gelyidrdi. Saglyk — aman-
lyk sorasylandan sonra Meret aga olaryn hersinin néce
yasyndadygyny sorady. Atasy «Bizin {ictimizin bile-
likdaki yasymyz 100» diyip yokarlygyna yordp ugrady.
Kakasy «Oglumyn we menin bilelikddki yasymyz 45.
Men oglumdan 25 yas uly» diyip ol hem yoluny do-
wam etdi. Seylelikde, Meret aga olaryn her birinin ni-
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ce yasyndadygyny bilip bilmedi. Olaryn her biri nice
yasyndaka?

54. Oglanyn yasy kakasynynkydan iki esse Kkici.
Kakasy 24 yasyndaka ogly doglupdy. Hizir ogly nice
yasynda?

55. 11 metrlik yiipi bir bolekd#ki metrlerin sany bey-
leki bolekdiki desimetrin sanyna den bolar yaly edip,
iki bolege boéldiiler. Her bolekdidki yiiptin uzynlygyny
tapyn.

56. Oglanlar, suwy kesilen yabyn diiybiinde galan
suwdan birnice balyk tutdular. Her oglana bir balyk
bereninde olaryn birine yetmeyinligi, eger her iki
oglana bir balykdan berlende bolsa bir balygyn artyp
galyanlygy belli boldy. Oglanlaryn sany nice we olar
nice balyk tutupdyrlar?

57. Ucup gelyin guslar agaclary gordiiler we olaryn
uistiine gonmaga basladylar. Guslar bir-birden gonan-
larynda olaryn dordiisine agac yetmedi. Her agaja iki-
ikiden gonanlarynda bolsa bir tut agajy artyp galdy.
Nice agac we nice gus bar eken?

58. Aman we Cary kiist oynayardylar. Cary géciim
etmek iicin cunnur oya batanda Amanyn ici gysyp
baslady. Aman sonda tagtadaky bos oyjiiklerin mal-
lar duran oyjiiklerden 3 esse kopdugini we 0Oziinin
mallarynyn Carynyn mallaryndan 4 sany kopdiigini
anyklady. Su pursatda olaryn her haysynda nice maly
bar eken?

59. «Ata sen nice yasynda?» - diyip agtygy ata-
syndan sorady. Atasy «Eger menin yasan her 10 yyly-
myn iistiine 2 yyldan gossan, menin yasym 84 bolar»
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diyp jogap berdi. Agtygy atasynyn nice yasyndadygyny
ordan kynlyk bilen hasaplap tapdy. Oglanjygyn atasy
nice yasynda?

60. Kakalary Amana we Merede 6zara kiist oyna-
magy teklip etdi. Her utan oyny iicin kiistcd bayrak
hokmiinde pisse berjekdigini, 6ziinem o6nki utan oy-
nundakydan 4 esse kop pisse berjekdigini aytdy. Aman
oynalan dort dowiin dordiisinem utdy we bayrak hok-
miinde 255 pisse aldy. Aman her utan oynundan son
nice pisse alypdyr?

61. Kakasy 5 oglunyn her haysyna den sanly hoz
berdi. Doganlarynyn {iiciisinin her biri 5 hozy iyen-
lerinden sonra olaryn galan hozlarynyn beyleki iki
doganynky yalydygy belli boldy. Kakasy ogullarynyn
her birine n#ce hoz beripdir?

62. Aman jigisi Merjeni doglan giiniine 16 manat
80 tennid oyunjak ayyny, maymyny, sycany we pisigi
satyn aldy. Maymynyn, sycanyn we pisigin bilelikdéki
bahasy 12 manat 60 tenie, ayynyn, sycanyn we pisigin
bilelikdéki bahasy 11 manat 20 tenne, maymynyn we
pisigin bilelikddki bahasy 10 manat 20 tenne bolsa,
oyunjaklaryn her birinin bahasy néce?

63. Menin 1 manat 20 tenne pulum bardy. Men bu
pula sirkul, cyzgyc we transportir satyn aldym. Eger
men sirkul we cyzgyc iicin bu pulun % bélegini, cyz-
gyc we transportir iicin % bdlegini sarp eden bolsam bu
esbaplaryn her haysy iicin néice pul tolapdirin?
1

3
cenden son dync almak ticin oturdylar. Oglanlaryn biri

64. Obadan sidhere baryan iki oglan yolun -ini ge-
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beylekisinden: «Biz yene nice yol yoremeli?» diyip so-
randa ol: «Gecen yolumyzdan 12 kEm kop yol yoremeli»
diyip jogap berdi. Siher bilen obanyn arasyndaky
uzaklyk nice?

65. Myrat sygyrlary, goyunlary we gecileri bakyp
yordi. Onun yanyna dosty Mergen gelip «Senin bakyan
mallaryn nicesi sygyr?» diyip sorady. Myrat «Sygyrlar
menin bakyan mallarymyn %-ini diizydr» diyip jogap
berdi. Onda Mergen «Bu mallaryn nécesi goyun?» diyip
sorady. Myrat «Goyunlar menin bakyan mallarymyn
%-ini diizydr» diyip jogap berdi. «Geciler néce sany?» diylen
soraga Myrat «Geciler goyunlardan 25 sany az» diyip
jogap berdi. Mergen biraz pikirlenip, nice sygryn, goy-
nun we gecinin bardygyny kesgitledi. Nice sygyr, goyun
we geci bar?

66. Enesi agtyjaklary {iicin etli somsa bisirdi. Ol
somsalary sanap pikirlendi: «Eger her agtygyma 5 som-
sadan paylasam, onda bir agtygyma 5 dil-de, eysem, iki
somsadan yeter. Eger her agtygyma 4 somsadan payla-
sam, onda 3 somsa artyp galyar». Enénin néce agtygy
bar eken? Ol nice somsa bisiripdir?

67. Oglanlar synpdas gyzlaryny bahar bayramy bi-
len gutlamakcy boldular. Olar her bir gyza 1 manat
60 tennelik sowgat almak icin 1 manat 20 tennnin yet-
meyénligini, 1 manat 20 tennelik sowgat alsalar 1 manat
60 tennidnin artyp galyandygyny hasapladylar. Oglan-
lar nice manada sowgat almakcy boldular?

68. Dayhan 6z yetisdiren tiziim hasylynyn 2000 kg

kem %-ini cakyr zawodyna tabsyrdy. Galan hasylyn
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%-ini we 6000 kg-ny bolsa bazarda satdy. Dayhan nice

iziim hasylyny yetisdiripdir we onun nécesini zawoda
tabsyryp, néicesini bolsa bazarda satypdyr?

69. Galam bilen depderin bilelikddki bahasy 30 ten-
ne. Depder galamdan 20 tenne gymmat. Depderin we
galamyn her birinin bahasy néce?

70. Doganlar Aman we Mergen diikandan top aljak
boldular. Emma topy almak {icin Amana 4 manat, Mer-
gene bolsa 2 manat 80 tenne yetmedi. Olar pullaryny
gosanlarynda hem topy almak {iicin 80 tenneleri yet-
meyirdi. Topun bahasy nice?

71. Synpda 36 okuwcy okayar. Oglanlaryn sany
gyzlarynkydan 3 sany kop bolsa, synpda nice oglan we
nice gyz bar?

72. Bir oglanyn gyz doganlarynyn sany erkek
doganlarynyn sanyna den. Onun ayal doganynyn erkek
doganlarynyn sany ayal doganlarynynkydan iki esse
kop. Masgalada nice caga bar?

73. Kiist mekdebinde iki yarys gecirildi. Birinji
yarysda birinji derejeli 4 kiistci, ikinji yarysda bol-
sa ikinji derejeli 6 kiistci O6zara giiyc synanysdylar.
Oyuncylaryn her biri beyleki kiistciiler bilen dine bir
dow oynadylar. Yarys tamamlananda birinji yarysyn
yenijisi bilen ikinji yarysyn yenijisinin den mukdar-
da utuk gazanandyklary belli boldy. Ikinji yarysyn
yenijisi ndce utuk gazanypdyr?

74. Kiist yarysynda 8-nji we 9-njy synplaryn okuw-
cylary béslesdiler. Her bir oyuncy beylekilerin her biri
bilen bir dow oynady. 9-njy synp okuwcylary 8-nji synp
okuwcylaryndan 10 esse kop bolup, olaryn alan utuk-
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lary bolsa 8-nji synplarynkydan 4,5 esse kopdi. Nice
sany 8-nji synp okuwcysy yarysa gatnasdy we ol nice
utuk gazandy?

75. Celekddki yagyn 25%-ini birinji alyja, galan
yagyn 30% -ini ikinji alyja, galan yagyn 40% -ini bolsa
iiclinji alyja satdylar. Celekd#ki yagyn néice goterimi
satylman galypdyr?

76. Kidbir harydyn bahasyny ilki 10% gymmatla-
dyp, sonra bolsa 10% arzanlatdylar. Bu harydyn baha-
sy liytgedimi?

77. Meret iki sany top satyn aldy. Toplaryn birinjisi
beylekisine garanynda 50% gymmatdy. Toplaryn ikin-
jisi birinjisine garanynda n#ce goterim arzan?

78. Zawod sagatda 100 kw/sag elektrik energiya-
syny harclayardy. Tédze enjamlaryn birinjisinin goyul-
magy 25% elektrik energiyasyny tygsytlamaga, ikin-
jisinin goyulmagy bolsa 20% elektrik energiyasyny
tygsytlamaga miimkincilik berdi. Téze enjamlar goylan-
dan sonra zawod sagatda néce kw/sag elektrik energiya-
syny harclayar?

79. 1Iki harydyn bahalary den. Tédze yylyn 6n yany
harytlaryn bahalaryny arzanlatdylar. Seylelikde, birin-
ji harydyn bahasy iki sapar 15% arzanladyldy. Ikinji
harydyn bahasy bolsa bir sapar, yone 30% arzanladyl-
dy. Bu arzanlasykdan son harytlaryn haysysynyn ba-
hasy has arzan?

80. Yolun yarysyny geceninden son awtobus tizli-
gini 25% artdyrdy we barmaly yerine yarym sagat on
bardy. Awtobus dhli yoly néice wagtda gecdi?

81. 6-njy synpda okayan Aman we onun 1-nji synp-
da okayan jigisi Myrat birwagtyn oziinde Oylerin-
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den cykyp mekdebe tarap ugradylar. Myradyn ddimi
Amanynkydan 10% gysgady, emma ol Amana sereden-
de 10% kop ddim ddydrdi. Olaryn haysysy mekdebe 6n
barar?

Cozuligler we jogaplar

1. %+ % - % = 1 bolany {iicin sanyn yarysyny, iicden

birini, altydan birini gosup, ol sanyn 6ziini alarys.

1.1, 1_
2. 5t3t6= 1 bolany fiicin.

3. Maksadyn icen siiydi %+%+% =1 kdsd den. Onun

icen cayy hem bir késd den.

4. % bolegini. Yolagecy yolun yarysyny gecenden son

uklayar. Ol oyananda galan yolun %-ini gecmeli bolyar.

Diymek, ol galan yolun % bolegini uklap geciripdir. Ga-

lan yolun % boélegi tutus yolun % bélegine dendir.

5. 3 depder we iic rucka 0,9 + 1,2 = 2,1 manat. Onda
ldepder we 1 rucka 2,1:3 = 0,7 manat bolar. 1 depder
0,9 - 0,7= 0,2 manat, 1 rucka 1,2 — 0,7 = 0,5 manat
bolar.

6. 9 sagatda dikucaryn siiriijisi ucman, géimide gi-
den bolsa, ol 9-60 = 540 km gecerdi. Emma ol 9 sagatda
960 km gecipdir. Diymek, ol 960 — 540=420 km kop yol
gecipdir. Ol dikucarda sagatda 200 — 60 = 140 km kop yol
gecyidr. Diymek, dikucar 420 : 140 = 38 sagat ucupdyr.

7. Dususyancalar birinji tigirli 2-10=20 km, ikin-
ji tigirli bolsa 2:15=30 Em yol gecmeli. Diymek, du-
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susmazlaryndan 2 sagat 6n olaryn arasyndaky uzaklyk
20+30=50 kilometr bolar.

8. 54 km/sag.

9. Doganlar tigirden gezekli-gezegine peydalandy-
lar. Oyden doganlaryn kicisi tigirli, ulusy bolsa pyyada
ugrayarlar. Kici dogan 1 km gecenden son (bu wagtda
doganlaryn ulusy pyyada km gecyir) tigri goyup, yo-
luny pyyada dowam edip baslayar Doganlaryn ulusy
1 km pyyada gecende kici dogan 1 km tigirli we 5 2 km
pyyada, yagny 1 2 km gecyar. Doganlaryn ulusy 2 -nji

kilometri tigirli gecyinci, k1c151 km gecyir we 2-nji

kilometrin sonuna uly dogany bllen den gelyir. Galan
iki kilometri hem doganlar edil suna menzes gecyirler
we demir yol menziline bir wagtda gelyirler.

Indi tigirli we pyyada n#hili tizlikde hereket edi-
lendigini kesgitlilin. Yolun 2 km tigirli we 2 km pyya-
da gecildi. Dine pyyada yorelen bolsa, 10 min gija ga-
lynyandygyny, tigir ulanylanlygy iicin bolsa 10 min ir
gelnenligini goz oniinde tutsak, 2 km yolun tigirli ge-
cilmegi netijesinde, 20 min wagtyn tygsytlanandy-
gyna goz yetiryéiris. Tigirli 2 Em yoly gecyédncé, pyyada
2 2 1
3 3=13
sarp edyidr. Diymek, pyyadanyn tizligi 35 = 4 km,
tigirlinin tizligi 4 - 3 =12 km/sag.

km gecyir. Pyyada 2 — km gecmek iicin 20 min

Tizlikleri denleme diiziip hem tapyp bolyar. Goy,
pyyadanyn tizligi x bolsun, onda tigirlinin tizligi 3x
bolar.
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Dernleme diizyiris: %_ % - %; % - %; 3x=12; x=A4.

13. Iki adam motosikletde we biri pyyada yola diis-
yarler. 55 Em gecenden son motosikletin yzynda oturan
diisiip, galan 5 km yoluny pyyada dowam etdiry:ir. Beyle-
kisi motosikletde yzyna (45 km) gaydyar. Motosiklet jemi
55 + 45 =100 km yoly 100:50 = 2 sagatda gecyir. Sol
pursada cenli {iclinji pyyada 5-2 = 10 km gecyér. Motosik-
let ony alyp yene-de 50 kEm aralygy 1 sagatda gecyér.
Seylelikde, 3 sagatda {iciisi-de 60 km aralygy gecyir-
ler.

14. Jemi 4 yasikden 4-9=36 gap siiyji alnandan son
galan siiyji bir yasikdiki yaly bolupdyr. Onda 3 yasikde
36 gap, bir yasikde 12 gap siiyji bar eken.

15. Uly meydanda #hli kombaynlar yarym giin,

kombaynlaryn yarysy hem yarym giin bugday ordular.
Diymek, toparyn 1 %+%%:% is giini birinji meydany
ormak {iicin ulanyldy. Kici meydanda toparyn yarysy
yarym giin isledi. Diymek, toparyn %%:% is giini
ulanyldy. Ilkinji meydan iki esse kici bolany iicin ony

topar il—% giinde dynyp biljekdi. Tkinji giin ikinji

4 2
meydanda #hli topar {iicin %—%:% giinliik is galyar.
Bu isi dine bir kombayn yerine yetireni iicin, toparda
8 kombayn bar eken.
16. Agtygy doglanda babasynyn 42 yasy bar eken.
Diymek, 42 yyldan son babasynyn yasy 42-2=84,
agtygynyn yasy bolsa 42 bolar.
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17. Uly oglunyn 8 yasy, ikinji oglunyn 6 yasy,
iiciinji oglunyn 4 yasy we dordiinji oglunyn 2 yasy
bar. Olaryn hemmesinin bilelikde yasy 20 bolyar. Her
vyl kakalarynyn yasy bir yyl artyar, dért ogullarynyn
umumy yasan yyly 4 yyl artyar. 5 yyldan kakalary
40 yasayar, hemme cagalarynyn yasynyn umumy jemi
bolsa 40 bolyar.

18. Ekizlerin birinjisi émriinin 72:3=24 yylyny,
ikinjisi 72:4 = 18 yylyny yatyp geciripdir.

19. 12 sagatda okiiz 12, at 6, geci bolsa 4 dany be-
déni, dhlisi bilelikde bolsa 22 dany bedé&ni iyerler. Diy-

mek, olaryn iiciisi bilelikde 1 dany bedéni 6 sagatda

.- 11
iyip gutararlar.

20. 2 minutda. 1 minutda oglan 600:6 = 100 gram
miirepbéni iyer. Bowenjik dhli miirepbédni 3 minutda,
1 minutda bolsa 600 :3 = 200 gram miirepbéni iyer.
Olaryn ikisi 1 minutda 100 + 200 = 300 gram miirep-
béni, 2 minutda bolsa dhli miirepbéni iyerler.

21. 2 km yoly 50 km/sag tizlik bilen baryan otly-
nyn nice wagtda gecjekdigini kesgitlemeli.

_S _ 2km _ 1 _ 1 . .
t = v = 50km/sag — 25sag =95 60 min=2,4 min.
22, Oz uzynlygy yaly aralygy gecmek iicin otly 10 sek
wagt sarp edyir. Oz uzynlygy we koprinin uzynlygy
yaly aralygy gecmek iicin bolsa 25sek wagt sarp edyér.
150
25-10

=36 km/sag. Otlynyn uzynlygy 10 - 10 =100 m.

Diymek, otlynyn tizligi

10-60-60
1000

=10m/sek vya-da
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23. Bolar. Eger birinji cekiiwde yiikiin massasy p,
ikinji cekiiwde yiikiin massasy ¢ bolsa, onda yiikiin
hakyky massasy ./ pg bolar.

24. Bu netije dogry dil. Yarmanyn massasy 2 kg kop
bolyar. Goy, a birinji gezek cekilen yarmanyn massasy,
b bolsa ikinji gezek cekilen yarmanyn massasy bolsun.
Onda 6iki mesele boyunca +vab = 1 bolmaly. a=b we

a_ . b __a 1
vab vab Jab _@_
vab

a+b= > 2.

25. Yik masyny 9375 km gecenden son onun yz
we on tigirlerinddki rezinleri calsyrmaly. Sonda yiik
masyny 18750 kEm yoly rezinleri tézesi bilen calsyrmaz-
dan gecip biler.

26. 4 km/sag kop.
27. Akymyn ugruna 1 sagatda motorly gayyk ahli

yolun l-ini, akymyn garsysyna bolsa &hli yolun 2 sini

3 9
gecer. Ahli yolun é—%:l bolegi, akymyn bir sagat-
da gecyin yolunyn iki essesi bolar. Diymek, 18 aralyk

akymyn bir sagatda gecjek yoludyr. Diymek, dine
akymyn ugruna akyp baryan ici bos gap bu aralygy
18 sagatda gecer.

28. Ikinji motosikletci yolun birinji yarysynyn bir
kilometrini 2 minutda, yolun ikinji yarysynyn bir ki-
lometrini 3 minutda gecipdir. Diymek, ol ortaca 2 Kki-
lometr yoly 5 minutda ya-da sagatda 24 kilometr yoly
gecipdir. Diymek, birinji motosikletci 25 km /sag tizlik
bilen oba calt gelipdir.
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29. Awtobus siherden oba we tersine, obadan sihere
barmak iicin 7,5 sagat sarp edyidr. Seylelikde, onun
bayra cykyan we bayyrdan diisydn aralyklary dendir.
Yo6ne awtobus bayra cykanda diiseninddkiden iki es-
se pes tizlik bilen hereket edyidr. Diymek, ol yokary
cykmak 1iicin diisenindikiden iki esse kop wagt sarp
edyidr. Diymek, ol 7,5 sagadyn 2,5 sagadyny bayyr-
dan diismek iicin 5 sagadyny bolsa bayra cykmak iicin
sarp edyédr. Onda oba bilen sdherin arasyndaky uzaklyk

2,5 502+ 5-25 _ 195 km dendir.

30. Ahli ogullary den pay alanlary {iicin tize

galyndynyﬁ%-i onki galyndynyn %-inden 1000 tylla

az bolmaly. Diymek, tdze galyndy onki galyndydan
8000 tylla az bolmaly. Sert boyunca &hli baylyk doly
paylanypdyr. Diymek, bayyn in sonky ogly k&bir tylla
alandan son galyndyda hic bir zat galmandyr. Onda onun
on yanyndaky galyndy 8000 tylla bolmaly. Ol 8000 tyl-
ladan bayyn in kici oglundan onki ogly 1000 tylla
alypdyr. Diymek, in kici ogly (diymek, beyleki ogul-
lary hem) 7000 tylla alypdyr. Bayyn 7 ogly bolup, onun
baylygynyn mukdary 49000 tylla bolupdyr.

31. 5 oglan kbomelek yygmaga gidipdir we olaryn
her birine 24 komelekden yetipdir. Sert boyunca oglan-
laryn her birine 6nk# berlenden bir komelek kép beril-
yar. Diymek, galan komeleklerin 0,04-i 1-e den bol-
maly. Bu yerden sonky galan komeleklerin sanynyn
onki galanlardan 25 komelek azdygyny gorkezyidr. In
sonky oglan 6ziine yetydn komelegi alandan son hic bir
komelek galmayar. Onun 6n yanyndaky oglan 6ziine
degisli komelekleri alandan son 25 kémelek galyp, ol
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bu komeleklerin 0,04-iini, yagny 25-0,04=1 komelegi
alyar. Bu yerden in sonky oglanyn 24 komelek alandygy
gelip cykyar. Diymek, oglanlaryn her birine 24 kome-
lekden yetipdir. Oglanlaryn sanynyn 5-ligine goéz ye-
tirmek has hem yenildir. Ilkibasda 1-nji oglan 20, 2-nji
21 we s.m. 5-nji oglan bolsa 24 komelek alyar.

32. Eger 8 adam samowary 1 sagatda icip gutaryp
bilydn bolsa, onda onun gowriimi 8 adamyn payyna
(1 pay diyip, bir adamyn 1 sagatda icip biljek cayynyn
mocberine diisiinilyér) we 1 sagatda gaynap bugarjak
suwun mukdaryna dendir. Basga tarapdan, 5 adam
samowary 1,5 sagatda icip gutaryanlygy {icin onun
gowrimi 5-1,5=7,5 adamyn payyna we 1,5 sagatda
gaynap bugarjak suwun mukdaryna dendir. Bu yerden
yarym sagatda samowarda yarym payyn, 1 sagat-da
bolsa bir payyn bugaryanlygy gelip cykyar. Diymek, sa-
mowaryn gowriimi 9 paya den. 11 adam ilkinji yarym
sagatda 5,5 payy icydr we yarym pay bolsa bugaryp
gutaryar. Diymek, samowardaky suw yarym sagat-
da 6 pay azalar. Galan 3 pay bolsa 15 minutda iciler.
Seylelik bilen 11 adam samowardaky cayy 45 minutda
icip gutarar.

33. 24 giinde 70 sygyr 24-70=1680 payy iyip bil-
yar (1 pay diyip 1 sygryn bir giinde iyip biljek
otunyn mukdaryna diisiinyiris). Bu 1680 paya otun
onki mukdary we onun 24 giinde 6sen mukdary giryir.
30 sygyr 60 giinde 30-60=1800 payy iyip bilyir.
1800 —-1680=120 artykmac pay 60-24=36 giindiki
otun Osiisini diizyar. Diymek, 24 giinde otun 6siisi 80 paya,
ilkibasdaky otun mukdary 1680-80=1600 paya den.
96 giinde otun o6siisi 80-4=320 paya, 96 giindiki dhli
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ot 1600+320=1920 paya den bolar. Bir giinde
1920: 96=20 pay iyilydr. Diymek, 20 sygyr 96 giinde
bu meydanyn otuny iyip gutaryp biler.

34. Goy, demir yol menziline cenli uzaklyk
a den bolsun. Onda biz 10 km/sag tizlik bilen gidende
15 km/sag tizlik bilen gidenindikiden 2 sag kop wagt
sarp edyinligi ticin asakdaky denleméni diiziip bileris:
a _a
10 15
Bu san demir yol menziline cenli uzaklygyn 60 km
denligini gorkezyir. Diymek, tigirli 10 km/sag tizlik
bilen gidende bu yoly 6 sagatda, 15 km/sag tizlik bi-
len gidende bolsa 4 sagatda gecjekdigini tapyp bileris.
Diymek, 5 sagatda menzile barmak {icin Aman 12 km/sag
tizlik bilen tigrini siirmeli.

= 2, bu denlemini coziip a=60 koki tapyarys.

35. Cagalaryn tutan balyklarynyn sany 6-+7+3+
+4=20. Diymek, her balyk iicin 60:20=3 pisseden pay-
lasmaly. Cary 6-3=18, Myrat 7-3=21, Begli 3-3=9, Me-
ret 4-3=12 pisse almaly.

36. 5 balyk tutan balykcy mamla. 4 balyk tutan 1 ba-
lygyny 5 balyk tutan bolsa 2 balygyny yolagca beripdir-
ler. Diymek, her balyk {icin 60 tenne télenipdir. Onun
60 tennesini birinji balykcy, 1 manat 20 teninesini ikin-
ji balykcy almaly.

37. Her oglana bir almadan bermeli galan 1 almany
6 bolege bolup, her oglana bir bolekden bermeli.

38. Dort dayhanyn her biri 5:4 = 1,25 kise yar-
many iyipdir. Diymek, nahar bisiren birinji dayhanyn
2—-1,25=0,75 kise yarmasyny, ikinji dayhanyn 3—-1,25=
=1,75 kése yarmasyny, yagny 0,75+1,75=2,5 kise yar-
many gelen iki dayhan iyipdir. Her k#dse yarma {icin
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2 : 2,5 =0,8 manatdan yetyir. Diymek, 0,75 -0,8 = 0,6 ma-
nady 2 kiise yarma gosan, 0,75 - 4=1,4 manady bolsa,
3 kise yarma gosan dayhan almaly.

39. Aman 6z sokoladlarynyn 4-iisini 6zi iyip 1-ini
Satlyga beryir. Cary bolsa 4 sokolady 6zi iyip 3-iisini
Satlyga beryidr. Diymek, 2,4 manadyn 0,6 manadyny
Aman 1,8 manadyny bolsa Cary almaly.

40. Meseldni tersinden cozelin. Cary aga ficiinji
alyja galan goyunlarynyn yarysyny we yene-de yarym
goyny satanynda onun goyunlary gutarypdyr. Diymek,
ol iiciinji alyja bir goyun satypdyr. Diymek, ikinji alyjy
iki we birinji alyjy dort goyny satyn alypdyr. Cary
aganyn bazara getiren goyunlarynyn sany 1+2+4="7.

41. Mesele onki meseld menzes coziilyir.

Jogaby: 255 alma.

42. 3 alma alnandan sonra galan almanyn %-i alnyp-

dyr. Diymek, dhli almanyn bir alma kem %-i alnypdyr.

Diymek, sebetden 3 alma, bir alma kem% alma we yene-
de 3 alma alnypdyr. Diymek, sebetden almalaryn %-i
we yene-de 5 alma alnandan sonra sebetde ilkibasdaky
almalaryn yarysy galypdyr.Diymek, #hli almalaryn
%—%=% bélegi 5 alma den. Sebetde ilkibasda 30 sany
alma bar eken.

43. Bu meselédni sonundan coziip baslamak amatly
bolyar. 2 manat gosulmazdan 6nki pul 20—-2=18 manat
bolar. 18 manat Amanyn pulunyn {istiine onun yarysy
yaly pul gosulandan son alyndy. Diymek, 6 manat pul
gosulandan son 18 manat bolyar. Amanyn puly

18 — 6 = 12 manada den.
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44. Meselédni diirli usullar bilen ¢6ziip bolyar. Ola-
ryi birini gorkezelin. Uciinji gezek sazagyn dasyndan
aylanandan son onun puly iki esse kodpelip, 16 tenne
bolupdyr. Diymek, iiciinji gezek aylanandan 6n onun
16:2=8 tennesi bar eken. Bu 8 tenne 16 tenne tilkd ber-
lenden sonky pul. Ondan 6n Hudayberdinin 16+8=24
tennesi bar eken. Ikinji gezek sazagyn dasyndan
aylanmazdan 6n Hudayberdinin 24:2=12 tennesi bar
eken. Bu tenne tilki ikinji 16 tenne berlenden sonky ga-
lan pul. Ondan 6n Hudayberdinin 16 + 12 = 28 tennesi
bolupdyr. Birinji gezek aylanmazdan 6n Hudayberdinin
28 : 2 = 14 tennesi bar eken.

45. Goy, Welinin birinji giin 6ldiiren sinekleri x bol-
sun. Onda ol ikinji giin x, ticlinji giin x+x=2x, dordiin-
ji gin x+x+2x=4x sinegi, jemi x+x+2x+4x=8x sinegi
oldiiripdir. 8x = 216 denlemeden x=27 tapyarys. Weli
birinji giin 27, ikinji giin 27, iiciinji giin 54, dordiinji
giin 108 sinegi oldiiripdir.

Meseldni denleme diizmén, tersinden cézmek has
amatly bolyar. Welinin dordiinji tutan sineklerinin
sany 216:2= 108-e den. Diymek, onun 6nki iic giindiki
tutan sineklerinin sany hem 108-e den. Welinin iiciin-
ji giin tutan sinekleri 108:2=54-e den. Diymek, onun
onki iki giindaki tutan sineklerinin sany hem 54-e den.
Welinin ikinji giin tutan sinekleri 54:2=27-i den.
Diymek, ol birinji giinem 27 sinek tutupdyr.

46. 32 pisse alypdyr.

47. 54 yumurtga.

48. Aman hozlaryn %-ini alandan son 8 hoz galan
bolsa, ol hoz almanka 12 hoz bar eken. Maysa hozlaryn
%-ini alandan son 12 hoz galan bolsa, ol hoz almanka

67



18 hoz bar eken. Kyyas hozlaryn %-ini alandan son 18 hoz

galan bolsa, ol hoz almanka, yagny ilki basda 27 hoz
bar eken.

49. Cary asygyny paylandan son oglanlaryn her bi-
rinde 8 asygy bolyar. Diymek, sol paylanysykdan on
Carynyn 16, Amanyn 4, Meredin hem 4 asygy bar eken.
Meret asyklaryny paylamazdan o6n bolsa, Amanyn 2,
Meredin 14, Carynyn 8 asygy bar eken. Onda Aman
asyklaryny paylamazdan 6n Amanyn 13, Meredin 7,
Carynyn 4 asygy bar eken.

50. In sonunda doganlaryn her birinde 8 hoz bar
eken. Diymek, uly dogan hozlarynyn yarysyny pay-
lamanka onun 16 hozy, beyleki doganlaryn her birinin
4 hozy bardy. Onda ortanjy dogan hozlarynyn yarysyny
paylamazdan 6n onun 8 hozy, uly doganyn 14 hozy, kici
doganyn 2 hozy bardy. Kici dogan hozlarynyn yarysyny
paylamazdan 61 onun 4 hozy, uly doganyn 13 hozy, or-
tanjy doganyn 7 hozy bardy.

Jogaby: 13, 7, 4 yasynda.

51. Atasynyn iiciinji agtygyna in az komelek beren-
ligine g6z yetirmek kyn déldir. Sebébi ol doganlary bilen
denlesmek iicin atasynyn bereni yaly komelek tapmaly
bolyar. Goy, atasy iiciinji agtygyna x komelek berip-
dir diyelin. Onda ol 6ylerine yene sonca komelek tapyp,
2x komelek getiryidr. Dordiinji agtygy berlen kome-
leklerin yarysyny yitirip ol hem 2x komelek getiryér.
Diymek, atasy dordiinji agtygyna ilkibasda 4x komelek
beripdir. Birinji agtygy 2 komelek tapandan son oyleri-
ne 2x komelek getiryir. Diymek, atasy ona basda 2x—2
komelek beripdir. Ikinji agtygy 2 komelek yitirenden
son Oylerine 2x komelek getiryidr. Diymek, atasy basda
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ona 2x+2 komelek beripdir. Denleme diizyiris we ony
cozyiris: x+4x+2x—2+2x+2=45; 9x=45; x=5. Diymek,
atasy liciinji agtygyna 5, dordiinji agtygyna 4-5=20, bi-
rinji agtygyna 2-5—2=8, ikinji agtygyna 2-5+2=12 ko-
melek beripdir.

52. 12 we 4 serce.

53. Atasy 100—-45=55, kakasy 35, ogly (45—25):2=10
yasynda.

54. Ogly doglanda kakasy 24 yasynda eken. Diy-
mek, hizir ogly 24 yasynda.

55.10 m we 1 m =10 dm.

56. 4 oglan 3 balyk tutupdyr.

57. 10 gus we 6 tut agajy bar.

58. Amanyn 10 maly, Carynyn bolsa 6 maly bar.

Kiist tagtasynyn 64 6yjiigi bar. Bos 6yjiiklerin sa-
ny mally 6yjiiklerin sanyndan iic esse kop. Diymek, bos
oyjiikler 48 we mally oyjiikler 16 sany. Amanyn 4 ma-
ly kop. Eger bu doért mal bolmasa, onda olaryn den
mallary, yagny her birinin (16—4):2=6 maly bolardy.
Amanyn 4 maly kop bolany iicin onun 6+4=10 maly,
Carynyn bolsa 6 maly bar.

59. Atasynyn yasan her 10 yylynyn {iistiine 2 yyl-
dan gossan onun yasy 84 bolyar. 84-i 12-4 boliip 7-ni
alyarys. Diymek, oglanyn atasy 7 onlugy yasapdyr,
yagny ol 70 yasynda.

60. Goy, Aman birinji oyny utanda x pisse alan bol-
sun. Onda ol ikinji oynundan son 4-x, {iciinji oynun-
dan son 4-4x=16x, dordiinji oynundan son 4-16x=64 x,
we jemi x+4x+16x+64x=85x pisse alypdyr. 85x=255
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denleméni ¢oziip x=3 tapyarys. Aman birinji oynundan
son 3, ikinji oynundan son 12, iiciinji oynundan son
48, dordiinji oynundan son bolsa 192 pisse alypdyr.

61. Uc doganyn her haysy 5 hozdan iyenden son ola-
ryn galan hozlary beyleki iki dogana berlen hozlaryn
sanyna den boldy. Bu bolsa iic doganyn her birinin 6z

hozlarynyn %-ini, iclisinin bilelikde bolsa bir dogana

berlen, yagny 15 hozy iyendiklerini anladyar. Diymek,
kakasy doganlaryn her birine 15 hozdan paylapdyr.

Meseldni denleme diiziip hem c¢o6ziip bolyar.
Eger her dogana berlen hozy x bilen belgilesek, onda
3 (x—5)= 2x denlemini diiziip bileris. Ony c¢oziip, x=15
jogaby alarys.

62. Maymynyn, sycanyn we pisigin bilelikd#ki ba-
hasy 12,6 manat bolany iicin ayynyn bahasy 16,8—-12,6=
=4,2 manat. Ayynyn, sycanyn we pisigin bilelikdi-
ki bahasy 11,2 manat bolany iicin maymynyn bahasy
16,8—11,2=5,6 manat. Maymynyn we pisigin bilelikd&-
ki bahasy 10,2 manat bolany iicin sycanyn bahasy 12,6—
- 10,2 = 2,4 manat.

Pisigin bahasy 16,8-4,2-5,6—2,4 = 4,6 manat.

63. Transportir {icin 0,4 manat, sirkul {icin 0,72,
cyzgyc iicin 0,08 manat t6ldpdirin.

64. Siher bilen obanyn arasyndaky uzaklyk 36

km-e den. Bu jogaby %x+%x+ 12 = x denleméini coziip

alyarys.
65. 75 sygyr, 50 goyun we 25 geci bar.
66. 6 agtygy bar eken. Ol 27 somsa bisiripdir.

67. 10 manat.
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68. Meseldni denleme diiziip cozelin. Goy, #hli tiziim

hasyly x bolsun. Onda zawoda tabsyrylan tiziim %x -2000

bolar. Galan iiziim hasyly x —<lx - 2000) — 2542000

3 3
bolar. Galan tiziimin %-ini we 6000 kg-y tapyarys.
(gx +2000)- 16000 =1x+ 1000+ 6000 =1*+ 7000.

3 2 3 3
Indi denleme diizyiris:

K _1 1
3% +2000 = gx+7000;5

dayhan 15000 kg iiziim hasylyny yetisdiripdir.

Onuin 1500 - % ~ 2000 = 3000 kg zawoda tabsyryp,

12000%+6000=12000 kg bolsa bazarda satypdyr.

Jogaby: 15000 kg; 3000 kg; 12000 kg.

69. Depderin bahasy 25 tenne, galamyn bahasy
5 tenne.

x =5000; x=15000. Diymek,

70. Goy, Amanyn x manat puly bar bolsun. Onda
Mergenin x+1,2 manat puly bolar. Topun bahasyny
a bilen belgildp, asakdaky denlemeler ulgamyny yazyp
bileris:

a-x =4,

{a—x—x—l,Z =0,8.

Bu ulgamy coziip a=6, x=2-ni alarys. Diymek,
Amanyn 2 manat, Mergenin bolsa 3,2 manat pullary
bar. Topun bahasy 6 manat.

71. x+x+3=36 denleminin natural sanlarda coziiwi
bolmany iicin meselénin coziiwi yok.

72. Masgalada 4 oglan we 3 gyz bar.
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73. Birinji derejeli kiistcilerin yarysynda yeniji bo-
lan kiistci 3 utukdan kop gazanyp bilmez. Ikinji dere-

jeli kiistcilerin yarysynda jemi % =15 dow oynalyp,

bu yarysa gatnasyjylar bilelikde 15 utuk gazanyp bi-

lerler. Eger ikinji yarysyn yenijisi 2% utuk gazansa,
% utuk gazanardy. Bu
bolsa olaryn her birinin 2% utuk ya-da birinin ondan
hem kin utuk gazanmagyny anladardy.

onda galan 5 oyuncy bilelikde 12

Diymek, ikinji yarysyn yenijisi hem 3 utukdan az
utuk gazanyp bilmeyir. Emma ol 3 utukdan koép utuk
hem gazanyp bilmeyir. Sebébi ol birinji yarysyn yenijisi
bilen den utuk gazanypdyr. Diymek, ikinji yarysyn
oyuncylary utuklary dine asakdaky yaly paylasyp bi-
lerler: yarysyn yenijisi 3 utuk, 4 oyuncynyn her haysy
2% utuk, bir oyuncy bolsa 2 utuk gazanypdyr.

74. Goy, yarysa gatnasan 8-nji synp okuwcylarynyn
sany x bolsun. Onda yarysa gatnasan 9-njy synp
okuwcylarynyn sany 10x bolar we yarysa jemi
11x oyuncynyn gatnasanlygy belli bolar. Yarysa gatna-
sanlaryn her biri 11x — 1 déw oynap, @hli oyuncylaryn
1x-1)
2
dhli oyuncylaryn gazanjak utuklarynyn sany hem

oynan dowlerinin sany 11x(1 bolar. Diymek,

11x (12136— 1) bolar. Serte gérd 8-nji synp okuwcy-
lary 9-njy synp okuwcylaryna garanynda 4,5 esse az
utuk gazanypdyrlar. Diymek, dhli utuklaryn 5,5 bole-
gi, yagny %:5, 5=x(11x—1) utuk 8-nji synp
okuwcylarynyn payyna diisyidr. Her bir okuwcy in kin

bolanda, oynan &hli déwlerini utup, 11x—1 utuk gazanyp
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bilydr. Seylelik bilen, her bir yarysa gatnasan 8-nji
synp okuwcysy 6z oynan dhli dowiini (sol sanda 8-nji
synpdan bolan garsydaslaryny hem) utan bolup cykyar.
Gapma-garsylyk alyndy. Bu gapma-garsylyk dine 8-nji
synp okuwcysy 1 sany bolanda coziilyidr. Diymek, x = 1
we onun gazanany 11 -1 — 1 = 10 utuga den.

75. Birinji alyjy yag alandan son celekde 100% —

~925%=75% Vag galar. Bu yagyi 30%-i 75 -% = 22,5%

bolar. Onda ikinji alyjy yag alandan son celek-
de 75%-22,5%=52,5% yag galar. Bu yagyn 40%-i
52,5 - % = 21% bolar. Uclinji alyjy yag alandan son ce-
lekde 52,5% — 21%=31,5% yag galar.

76. Harydyn bahasy gymmatladylandan son
100% + 10% = 110% bolar. Arzanladylandan son hary-

dyn bahasy 110- % =11% arzan bolar. Harydyn sonky

bahasy 110%-11%=99% bolar. Diymek, harydyn ba-
hasy 1% arzanlar.

77. Toplaryn ikinjisi birinjisinii %.100% _

= 66%%-ini diizydar. Diymek, ikinji top birinji topdan
100% - 663 % = 333 % arzan.

78. Birinji enjam goylandan sonra sagatda 75 kw/sag
elektrik energiyasy harclanyp baslandy. Ikinji enjamyn
goyulmagy elektrik energiyasyny yene-de 20% tygsyt-
lamaga miimkincilik berdi. 75-in 20% -i 15-e den. Onda
75 — 15 = 60. Diymek, téize enjamlar goylandan sonra
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zawod sagatda 60 kw/sag elektrik energiyasyny harc-
lap baslady.

79. Birinji harydyn bahasy birinji gezek arzan-
ladylanda onun bahasy 6nki bahasynyn 85% -e den bol-
yar. Ikinji gezek arzanladylanda onun bahasy basdaky
bahasynyn

(85 -%)% _ %% _ 72,925%-e de bolyar.

Ikinji harydyn bahasy 30%-ine arzanladylandan
son onun bahasy onki bahasynyn 70% -ine den bolyar.
Diymek, ikinji harydyn bahasy birinji harydyn bahasy-
na gora arzan.

80. Yolun ikinji yarymyny gecmek iicin awtobus

yolun birinji yarymyna sarp eden wagtynyn %:%

bblegini sarp etdi. Awtobusyn yolun birinji we ikinji
yarymlaryny gecmek {iicin sarp eden wagtlarynyn ta-

pawudy %-e den. Diymek, bu wagt % sagada den. Diy-

mek, awtobus yolun birinji yarymyny % 5= 2% sagatda,

ikinji yarymyny 2 sagatda, dhli yoly bolsa 2%+ 2= 4%

sagatda gecipdir.

9 11_ 99
10 10~ 100

bdlegini diizyér. Diymek, Aman mekdebe 6n barar.

81. Myradyn tizligi Amanyn tizliginin
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NBAP

MATEMATIKI SOFIZMLER

Gordaymige dogry, emma aslynda bilgesleyin tosla-
nan, logika ters gelyin pikire (netije cykarma) sofizm
diyilydr. Adatca, matematiki sofizmlerde gizlin yag-
dayda gadagan edilen amallar (meselem, nola bolmek,
otrisatel anlatmadan jiibiit derejeli kok almak we s.m.)
yerine yetirilydr ya-da diizgiinleri, formulalary ya-
da teoremalary ulanmagyn sertleri géz oniinde tutul-
mayar. Kidbir sofizmlerde bolsa yalnys cyzgylary ulan-
mak arkaly pikir yoretmeler gecirilyir we manysyz,
yalnys netijeler alynyar.

Matematiki sofizmleri dernemek, pikir yoretme-
lerddki yol berlen yalnyslyklary éwrenmek okuwcy-
larda dogry pikirlenmek endigini, mysal-meseleleri
cozenlerinde we teoremalary subut edenlerinde 6rién
iinsli, dg4d bolmalydyklaryny terbiyeleyiar. Matematiki
sofizmleri dernemek okuwcylaryn logiki pikirlenmek
ukyplaryny, dogry pikir yéretmek basarnyklaryny os-
diiryar. Sofizmin yalnyslygyny tapmak, sonra suna
menzes yalnyslyklara yol berilmeginin 61iini alyar.

Matematiki sofizmler kibir matematiki maglu-
matlara has cunnur diisiinmeklige yardam edyér. Me-
selem, 4-nji synpyn matematikasynda «Sany nola bol-
mek bolmayar» diyen tassyklama owrenilydr. Emma
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okuwcylaryn kopiisiwagt gecenden sonbutassyklamany
yatdan cykaryarlar we nola bélmek bilen baglanysykly
yalnyslyklara yol beryirler. Emma okuwcylara nola
bolmek arkaly 5 = 9 denligi subut edip gorkezmek we
bu subudyn yalnyslygyny olaryn 6zlerine tapdyrmak,
sonra bu yalnyslygyn gaydyp gaytalanmazlygyna yar-
dam edyaér.

Matematiki sofizmler okuwcylarda uly gyzyklan-
ma hem doredyir. Diymek, sofizmler okuwcylara ma-
tematikany cunnur éwretmegin serisdesi bolup hyzmat
edyar.

SOFIZMLER

1. 2 - 2 =5 denligi subut edyiris.
Munun iicin 4:4=5:5 dogry san denligini yazyarys.
Bu denligin iki béleginden hem yayyn dasyna umumy
kopeldijini cykaryp alarys:
4(1:1)=5(1:1).
Yaydaky sanlar dendir, sona gori-de 4=5 ya-da
2.2=5,

2. 2=3 denligi subut edelin.
Munun iicin 4-10 = 9-15 dogry denligi yazyp, onun
iistiinde asakdaky yaly 6zgertmeleri geciryéiris:

_ 1_g_ 1.
4 10—i—64 9 15+64,

5_4o 5,
2—5—3 o5
Diymek, 2 =3

76



3. 7=1 denligi subut edyiris.

Munun iicin 7-nin we 1-in her birinden 4-i ayyryarys
we netijede, 3 we —3 sanlary alarys. Ol sanlary kwadra-
ta goterip, 6zara den 32=(—-3)2=9 alarys. Diymek, 7 we
1 sanlar hem 6zara den bolmaly.

4. 6=7 denligi subut edelin.
Asakdaky denlemeler ulgamyny ornuna goymak
usuly bilen cozyéaris:

r,x+y=7, {3x+y:7, 3(2—%)+y=7,
9 __Y. _9_ Y.
x-2=-3; |x=2-3; x:2—%;

6-y+ty=17, 6="1.
5. Pilin agramy sycanyn agramyna den.
Goy, pilin agramy a(kg), sycanyn agramy bolsa
b (kg) bolsun. Olaryn agramlarynyn orta arifmetiki ba-
hasyny v bilen belgilédlin. Onda
a+b=2v", a=2vV"-b, a—2V"= —b
bolar. Sonky iki denligi agzama-agza kopeldip alarys:
a’?— 2av = b*- 2bv.
Bu denligin her bdlegine ¥2-y gosup alarys:
a’—2av + V?=b2-2bV" + V2 ya-da (a—v")*=(b—V")>.
Sonky denlikden
(a—v)=(b—v) ya-da a=b
alarys. Diymek, pilin agramy sycanyn agramyna dei.
6. Otlucop telegraf siitiininden iki esse uzyndyr.
Goy, otlucopin uzynlygy a (dm), telegraf siitiininin
uzynlygy bolsa b (dm) bolsun. b-nin we a-nyn tapawu-
dyny c bilen belgildp alarys:
b—a=c, b=a+c.
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Bu denlikleri agzama-agza koépeldip alarys:
b%>-ba=c*+ca.

Sonky denligin iki bdleginden hem bce-ni ayryp
alarys:

b>—ba—bc=c*+ca—bc ya-da b(b—a—c)= —c(b—a—c).

Bu yerden b= —c denligi alarys. c=b—a bolyanlygyny
g0z oniinde tutsak,

b=a—b ya-da a=2b

denligi alarys. Diymek, otlucopin uzynlygy (a), tele-
graf stitiininin uzynlygyndan (b) iki esse uly.

7. 2 =—2 denligin subudy.

16-16+4=1- 6+9 denligin dogrulygy siibhesizdir.

42-2 ¢4+ 2+22=12-2+1 - 3+3%;

(4-2)=(1-8)

4-2=1-3;

2= -2,

8. Otrisatel san polozitel sandan uludyr.

a>0 we b>0 iki san alyp, asakdaky iki gatnasygy

denesdirelin: _L we %. Bu gatnasyklar dendir, ciinki

b
olaryn her biri — % dendir. Proporsiya diizyiris:
a _-a
-b b°

Eger proporsiyada birinji gatnasygyn ilkinji ag-
zasy Oziinden son gelydin agzadan uly bolsa, onda
ikinji gatnasykda hem bu sert yerine yetmeli. Bizin
mysalymyzda a>-b, diymek, —a>b sert hem yerine yet-
meli. Onda otrisatel san polozitel sandan uly bolar.

9. Noldan tapawutly islendik san 6ziine garsylykly
sana dendir.
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Noldan tapawutly erkin a sany alalyn we ony x bi-
len belgildlin: x=a. Bu denligin iki bolegini hem —4a
kopeldelin:

—4ax = —4a®> ya-da 4a’— 4ax =0.

Bu denligin iki bolegine hem x2-y gosup alarys:

x2— 4ax + 4a®= x? ya-da (x — 2a)®>= x2.

Diymek, x—2a=x. x=a denligi géz oniinde tutup
alarys:

a—2a=a ya-da a= —a.

10. Den dil iki sanyn elmydama birinjisi ikinjisin-
den uludyr.

Goy, a we b erkin sanlar we a#b bolsun. Onda

(a — b)*>0, yagny a?*-2ab + b*>>0, yagny a®+ b>> 2ab.

Bu densizligin iki bolegine-de —2b%-y gosup alarys:

a?— b%2> 2ab — 2b* ya-da (a—b)(a+b)>2b(a—b).

Densizligin iki bdlegini hem a—b boliip alarys:
a + b > 2b. Bu yerden bolsa a > b gelip cykyar.

11. Islendik san 6ziinden iki esse uly sana den.
Goy, a islendik san bolsun. a?— a%?= a?— a? tozdestwo
alalyn. Onun {iistiinde asakdaky yaly o6zgertmeleri ge-
cirelin:
a(a —a)=(a— a)(a+ a).
Bu tozdestwony yonekeylesdirip a=2a denligi
alarys.

12. 2=3 denligi subut etmegin yene bir tisin
«usulyny» getirelin.

Islendik b san we a = b + 1 san alalyn. Bu denligin
iki bolegini hem a-b kopeldelin:

a’— ab=ab+ a— b*— b ya-da a®+ b*>= 2ab + a—b.

Bu denlik islendik b we a = b + 1 denlik bilen ber-
len a san iicin dogrudyr. Onda a = 2 we b = 2 bahalary
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goyup alarys:

44+4=2-22+2-2,
yagny denlik dogry. Diymek, a = b + 1 berlen denlik
hem a=b=2 bolanda dogry. Seylelikde, 2=2+1, yagny
2=3.

13. a+b=b+a jem iicin orun calsyrma kanunyn
subudyny getirelin.

Bu hisiyet yerine yetmeyir, diyip giiman edelin.
Seylelikde, islendik a we b iicin a+b#b+a- b=a diyip
alarys: a+a#a+a, bu bolsa miimkin dildir. Alnan
gapma-garsylyk jem {icin orun calsyrma kanuny néddog-
ry diyip giiman etmimizin yalnysdygyny gorkezyir,
sona gori-de, elmydama a + b = b + a denlik yeri-
ne yetyir. Bu mysalda tassyklamanyn 6zi dogry, yone
subudy yvalnysdyr. Nirede yalnyslyk goyberilipdir?

14. 5 = 6 subut edeli.
35+10-45=42+ 12 - 54 denligindogrudygyny
barlamak kyn déldir. Umumy kopeldijini yayyn dasyna
cykaryp bu denligi asakdaky gorniisde yazmak bolyar:
5(7+2-9) = 6(7+2-9).
Bu denligin iki bélegini hem (7+2-9)-a boliip
5 = 6-ny alarys.

15. 4 = 5 subut edelin.
a =4 we b =5 iki san alalyn we olaryn yarym jemi-

nic=93 b bilen belgililini. Onda

a=2c—bwe2c—a=b
bolar. Bu denlikleri agzama-agza kopeldip, alarys:
a?— 2ac=b*>— 2bc.
Denligin iki bolegine hem c2-y gosup,
a?— 2ac — c?=b*— 2bc + ¢? ya-da (a—c)?*= (b — c)?
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denligi alarys. Diymek,
a—c=b- c,buyerden a = b, yagny 4=5
gelip cykyar.

16. Yarym bitine dendir.
Islendik a we b sanlar iicin
a’*-b*=(a—b)(a+b)

denlik dogrudyr. Goy, b = a bolsun, onda

a?— a’=(a+a)(a—a) ya-da a(a—a)=(a+a)(a—a)
bolar. Bu denligin iki bélegini hem (a — a) béliip a=a+a
yva-da a = 2a-ny alarys. Diymek, % =a, yagny yarym bi-
tine dendir.

17. Islendik san onun yarysyna den.

Iki sany den polozitel a we b sanlary alalyn. a=b
denligin iki bélegini hem a sana kopeldelin we iki bole-
ginden hem

b?—y ayryp alarys:

a?— b%>= ab—b2.
Bu denligi kopeldijilere dagydyp,
(a+b)(a—b)=b(a—->)
alarys. Bu denligin iki bélegini hem (a—b) b6liip a+b=b
denligi alarys. Yone, sert boyunca b=a, bu yerden 2a=a-ny
alarys. Islendik sanyn 6ziinin yarysyna dendigini aldyk.

18. 5=7 subut edelin.
Erkin polozitel b san we b sandan 1,5 esse uly bolan
a san alalyn. a = 1,5b denligin iistiinde o6zgertmeler
gecirip
10a = 15b we 14a = 21b
denlikleri alarys. Bu denliklerden bolsa
14a —10a = 21b — 15b ya-da 156 — 10a = 21b—14a-ny
alarys. Diymek,
5(3b — 2a) = 7(3b — 2a).
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Bu denligin iki bélegini hem 3b — 2a gysgaldyp,
5 = 7-ni alarys.

19. 9 = 5 subut edelin.

9+ 5=2-T7denligin dogrudygy aydyndyr. Bu den-
ligin iki bolegini hem 9—-5-e kopeldip,
92-52=2.7.-9-2.7-5 ya-da 9°—2-7-9=52-2.7-5
alarys. Alnan denligin iki bélegine hem 49 = 72 gosup

(9-7)2=(5—-"7)*-yny alarys. Eger kwadratlary den
bolsa, onda bu sanlaryn 6zleri hem dendirler. Sonun
ticin 9—-7=5-7. Diymek, 9=5.

20. 5=4 subut edelin.
Goy, x=5, y=4 bolsun, onda x+y=9 bolar. Bu
denligin iki bolegini hem x—ay-e kopeldip,
x?—y*=9x—-9y ya-da x>-9x=y>-9y

81 .
4 -1 gosup,

alarys. Bu denligin iki bélegine hem

(-3~ -3

denligi alarys. Sonky denlikden

_9_,_.9
27Y7 2

alarys. Diymek, x = y, yagny 5=4.

X

21. Algebraik sofizmlere bagyslanan matematika-
dan gurnaklaryn bir maslahatynda Ahmet hemme
sanlaryn 6zara dendigini subut etmége synanysdy. Ol
oziinin ordan gen tassyklamasyna degisli iic sany subut
getirip gorkezdi. Olary aydynlasdyryn:

1) goy, a we b islendik san, 6zem a>b bolsun. a—b=c
belgileme girizelin, bu yerde ¢ polozitel san. Diymek,
a=b+c. Bu denligin iki bolegi hem a—b polozitel sana
kopeldelin we alnan anlatmada 6zgertmeler gecirelin:

a’—ab=ab+ac—b*-bc; a>—ab—ac=ab—b>-bc;
a(a—b—c) = b(a—b—c).
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Bu denligin iki bolegini hem sol bir a—b—c sana
b6liip a = b alarys.
2) goy, a we b islendik san bolsun. Olaryn orta arif-
metiki bahasyny c bilen belgildlin. Diymek,
a+b
2
alarys. Bu denlikleri agzama-agza kopeldelin:

2ac—a*=2bc—b?.

Bu denligin iki bdlegine hem —c2?-y gosup,
—c?+2ac—a?*=—c?*+2bc—b? ya-da —(c—a)*= —(c—b)?
alarys. Sonky denligin iki bélegini hem —1-e képeldip,

(c—a)?= (c—b)? denligi alarys. Diymek,

c—a=c— bya-da—a=-b,
sona gori-de a = b.

Sert boyunca a we b erkin sanlardyr, onda biz dhli
sanlaryn dendigini subut etdik.

3) 3 — 1 =6 — 4 denlik diisniiklidir. Bu denligin iki

c= bu yerden 2c—a=b wea = 2c — b

bélegini hem — 1-e kopeldelin we % gosalyn:
—3-4-6:1-9.1.3+9_4_9.9.3.9.
1-3=4-6; 1 212+4—4 222+4,

3V _ 3\

(1-5)=(2-3)-

Bu denlikden 1—%:2—% alarys. Sunlukda, 1=2.
Eger 1=2 bolsa, onda bu denligin iki bolegine hem
1-i gosup, 2=3 sonra 3=4 we s.m. alarys. Diymek,
1=2=3=4=... .

Gurnagyn agzalary sonky yvagdayyn subudyndaky
vetmezciligi derrew gorkezdiler, ciinki Ahmet islendik

san iicin denligi subut etmegi boyun alypdy. Ol bolsa
dine bitin sanlar iicin denligi subut etdi.
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22. Islendik iki polozitel sanyn jemi nola dendir.

Goy, a we b islendik iki polozitel san bolsun, onda
olaryn jemic=a+bsan hem polozitel sandyr. Budenligin
iki b6legini hem a + b sana kopeldip alarys:

c(a+b)=(a+b)?; act+bc=a’*+2ab+b?;
a?+2ab+b*-ac—bc=0.

Sonky denligin cep bolegini kopeldijilere dagy-
dalyn:

(a*+ab—ac)+(ab+b*-bc)=0; a(a+b—c)+b(a+b—c)=0.

Bu anlatmany a+b—c gysgaldyp, a+b=0-y alarys.

23. Nolun islendik sandan uludygyny subut edelin.

Eger a otrisatel san bolsa, onda tassyklama aydymn-
dyr. Goy, a islendik uly polozitel san bolsun. a—-1<a
densizligin dogrudygy diisniiklidir. Bu densizligin iki
bolegini hem —a sana kopeldip, —a?+a<—a?-y alarys.
Alnan densizligin iki bolegine hem a?-y gosup, alarys:

—a’*+a+a’<—-a’+a?, yagny a<0.

Diymek, islendik polozitel san noldan kicidir.

24. Islendik sanyn nola dendiginin iki subudyny
getirelin.

1) erkin a san alalyn we onun yarysyny x bilen bel-
gildlin, diymek, 2x=a bolar. Bu denligin iki bolegini
hem a sana kopeldip,

2ax=a® ya-da a® — 2ax=0
alarys. Sonky denligin iki bolegine hem x2-y gosup,
alarys:

a® — 2ax+x?=x?; (a—x)? = x? ya-da (x—a)? = x% .

Sunlukda, x—a=x. Diymek, a=0.

2) asakdaky jeme garalyn:

a—a+a—a+a—a+a—... we seyle tiikeniksizlige cenli.
Bu jemi asakdaky yaly iki gorniisde anlatmak bolyar:
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(a—a)+(a—a)+(a-a)+...=0 ya-da
a—(a—a)—(a—a)—-(a—a)—...=a.
Bu denliklerin cep bdlekleri den, diymek, olaryn
sag bolekleri hem dendirler.

25. Islendik san 6ziinden bir birlik uly sana den-
dir.

Goy, kibir a san berlen bolsun. a=a+1 denligi subut
etmek talap edilyir. Aydyn tozdestwo garalyn:

a’-a(2a—1)=(a—1)2—(a—-1)(2a-1).
2a-1
2

kwadratyny gosup, biz iki boleginden-de doly kwadrat

alarys:

Bu tozdestwonyn iki boélegine-de sanyn

(a_2a2+1>2:<a_2a2—1>2‘ 1)

(1) denligin iki boleginden hem kwadrat kok alyp,
alarys:

<a_2a2+ 1) :<a_2a2—1> (2)
ya-da a_2a2+1:a+1_%’ va-daa =a + 1.

26. a > a + 1 (a — natural san) densizligi subut ede-

lin.
<1 a 1\e+1 d densizli Ivii. b cerd
ﬁ) ><ﬁ> ogry densizlige garalyn, bu yerde

n — birden uly natural san. Densizligin iki boleginden

hem onluk logarifm alalyn:

1

alg—-> (a+ l)lg%.

1

Bu densizligin iki bélegini hem lgﬁ-e boéliip alarys:

a>a+1.
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27. Gapma-garsylykly sanlaryn denligini subut
edelin.

Ki&bir a polozitel sana we ona gapma-garsylykly —a
sana garalyn. a=—a denligi subut edelin. Denligin iki
b6legini hem kwadrata géterelin: a’=(—a )2 Bu denligi
logarifmlip alarys:

2lga=2lg(—a ), ya-da lga=lg(—a),
bu yerden a=-a-ny alarys.

28. 2=4.

cos?x=1-sin’x tozdestwodan

(cos%c)% =(1- sinzx)% va-da cos’x = (1 - sinzx)%
denlikleri alarys. Alnan denligin iki bdlegine-de 3-i
gosalyn.

Alnan denlikde x-in yerine 180°-y goyup: —1+3=1+3,
yagny 2=4 denligi alarys.

29. f(x)=+x* otrisatel dil funksiyadan f Valdx
integralyn nola dendlglnl subut edelin.

Alarys: f«ﬁdx—fxdx— % %:O.

Jogaplar

1. 4:4=5:5 tozdestwonyn sag we cep boileginde
yayyn dasyna umumy kopeldiji cykarylanda yalnyslyk
goyberildi.

2. (2 - g) (3 - —) kwadrat denlik 2 - g 39 denhge

dil-de, eysem, |2

9 ‘ = ’ 3- 9 ‘ denlige dengiiycliidir.
3. Iki sanyn kwadratynyn dendiginden, bu sanlaryn
dendigi gelip cykmayar.
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4. Berlen ulgamyn denlemeleri ylalasmayar.

5. (a—v)*=(b—v)? kwadrat denlik a—V"=b—V" denli-
ge dengiiycli dildir. Bu kwadrat derilik |a—v] =|b—17] den-
lige dengiiycliidir.

6. b—a—c boliip bolanok, ciinki b—a—c=0.

7. (4-2)?=(1-3)? kwadrat denlik 4-2=1-3 denlige
dil-de, eysem,|4—2| =|1-3 | denlige dengiiycliidir.

8. Eger-de proporsiyanyn kibir agzasy otrisatel bol-
sa we proporsiyada birinji gatnasygyn birinji agzasy
ondan sonky agzadan uly bolsa, onda ikinji gatnasygyn
birinji agzasynyn sonky agzadan uly bolmazlygy hem
miimkindir.

9. (x—2a)*=x? kwadrat denlik x—2a=x denlige den-
giiycli diylende yalnyslyk goyberildi. Bu kwadrat den-
lik

|x—2al =| x| denilige dengiiycliidir.

10. (a+b)(a—b)>2b(a—b) densizligin iki bolegini hem
a—b boliinende densizligin belgisinin gapma-garsylykly
tarapa owriillmegi miimkindir (eger a—b<0 bolsa).

11. O—a boliip bolanok, yagny a—a=0.

12. a=b+1 bolanda berlen denlik dogrudyr, sona
goria-de a=b=2 almak bolanok.

13. Inkédr etme niddogry gurlan. Seyle bir a we b
sanlar tapylyp, a+b=b+a sert yerine yetsin diyip ayt-
mak gerek.

14. Nola b6lmek bolmayar. a-0=b6-0=0 we a=b bol-

magy hokman dildir. Bu sofizm bu tassyklamany acyp
gorkezyar.
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15. (a—c)’=(b—c)? denlikden a—c=b—c denlik gelip
cykmayar. (a—c)?=(b—c)? denlikden |a—c|=|b—c| denlik
gelip cykyar.

16. Nola bolmek bolmayar, yagny a—a=0.
17. Ikinji k6peldiji nola den, yagny a—b=0.
18. Ikinji kopeldiji nola den, yagny 3b—2a=0.

19. Sanlaryn kwadratynyn dendiginden, bu san-
laryn dendigi gelip cykmayar.

20. (x-9) =(y-3) kwadrat denlik x-3=y-3
denlige dengiiycli daldir. Bu kwadrat denlik |x—3|=

= ‘ y —%‘ denlige dengiiycliidir.

21. 1) ikinji kopeldiji nola den.

2) sanlaryn kwadratynyn dendiginden, bu sanlaryn
dendigi gelip cykmayar.

3) sanlaryn kwadratynyn dendiginden, bu sanlaryn
dendigi gelip cykmayar.

22. Tkinji kopeldiji nola den.

23. Densizligin iki b6legi hem otrisatel sana kopeldi-
lende, densizligin belgisini gapma-garsylykly tarapa
iytgetmeli.

24. 1) sanlaryn kwadratynyn dendiginden, bu san-
laryn dendigi gelip cykmayar.

2) a # 0 bolanda a—a+a—a+... anlatmalaryn manysy

yokdur.
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25. (1) denlikden (2) denlige gecilende yalnyslyk
goyberildi, ciinki

2a + 1 2a -1
-7 2

26. Sofizmde logarifmlemek miimkin, yone lg%

> 0.

<0, a-

boliilnende densizligin alamatyny iiytgetmek yatdan
cykarylypdyr.

27. —a<0, onda a’?=(—a)? denligin iki bolegi loga-
rifmlenende 2lga=21g|—a| gorniisde yazmalydy.

28. (cos’x)’ = |cosx \3

29. f Vatdx = f xdx denlik nddogry. Seyle yaz-
maly: - -1

1 1
Jatdx = )
lf x*dx 1ﬂxdx

]x‘: -x, eger —1 < x < 0 bolsa
x, eger 0<x =<1 bolsa,

f/?dx=lflxdx: f)—xdx—i-a/}xdx :—%2 ’ .|_9C7

_o.1.1 o_
—0+2+2 0=1.

GEOMETRIK SOFIZMLER

1. Nokatdan goni cyzyga iki perpendikulyar geci-
rip bolyar.

Goni cyzygyn iistiinde yatmayan nokatdan ona per-
pendikulyar bolan iki goni cyzygy gecirip bolyandy-
gyny «subut edelin».
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Munun iicin ABC iicburcluk alalyn. Ol ticburclugyn
AB we BC taraplary diametrler bolar yaly edip yarym-
towerekleri cyzalyn. Goy, bu yarymtéwerekler AC ta-
rapy degislilikde, E we D nokatlarda kesyin bolsunlar.
E we D nokatlary goni cyzyklar arkaly B nokat bilen
birikdiryiris. AEB burc diametre dayanyan icinden
cyzylan burc bolany {iicin ol goni burcdur. Edil suna
menzes diametre dayanyanlygy iicin icinden cyzylan
BDC burc hem goni burcdur. Diymek, B nokatdan AC
goni cyzyga perpendikulyar bolan iki sany BE we BD
goni cyzyklary gecirip bolar.

2. Tekizlikde goni cyzygyn iistiinde alnan nokatdan
bu goni cyzyga iki perpendikulyar gecirip bolyar.

AOB goni burc alyarys. O depeden icki burca er-
kin sohle gecirelin we onda O nokatdan erkin ON ke-
sim goyalyn. Bu kesimin ortasyndan merkez yaly O we
N nokatlardan gecyidn towerek cyzalyn.

AO goni cyzyga parallel N nokatdan goni cyzyk
gecirelin. Goy, bu goni cyzyk toweregi D nokatda
y kesydn bolsun. O we D nokatlary

N kesim bilen birikdirelin. ODN burc
diametre dayanyan, icinden cyzylan
yaly géni burcdur, ciinki ND|| AO,
onda DOA burc hem goni burcdur.
Sunlukda, OBlAO we OD1AO.
ON__—"b B Yalnyslyk nirede?
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3. Goni cyzykda yatmayan D
nokatdan berlen goni cyzyga pa- 3
rallel iki goni cyzyk gecirip bol-
yar.

Goy, MN gonicyzyk we onun
dasynda A nokat berlen bolsun.
A nokadyn iistiinden MN goni
cyzyga parallel bolan AB goni cyzygy gecirelin. MN
goni cyzykda kidbir C nokat alalyn. AC kesimi dia-
metr hokmiinde alyp yarym téwerek cyzalyn. MN goni
cyzygyn C nokadyndan gecyin perpendikulyar bilen bu
yarym toweregin kesisme nokadyny D bilen belgildlin.
A we D nokatlaryn {iistiinden goni cyzyk gecirelin.
CDA goniiburc we CDLMN bolany iicin AD goni cyzyk
MN goni cyzyga parallel. Diymek, A nokadyn iisti bi-
len MN goni cyzyga parallel iki goni cyzyk gecydr.
Yalnyslygy tapyi.

C

4. Goni burc kiitek burca dendir.

Subut etmek iicin seyle gurluslary amala asyralyn.
Kibir AB kesim alalyn hem-de onun A we B uclarynda
goni we kiitek burc guralyn. Bu burclaryn taraplarynda
olaryn depelerinden AD we BC den kesimleri goyalyn.
AB we DC kesimlerin her birini den bolelin we bo6liin-
me nokatlardan bu kesimlere perpendikulyar gecirelin.
AB we DC goni cyzyklar parallel didldirler, onda bu
perpendikulyarlar kibir O no-

katda kesiserler. Bu O nokady A B B
kesimlerin A, B, C we D nokat-
lary bilen birikdirelin.
Alnan AOD we BOC fiicburc- )
luklar dendir, ciinki AO=0B,
AD=BC, DO=CO, we diymek, p r C
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Z0AD=,/0BC, yone <«EAO=/EBO, sona gori-de
/DAE=/CBE, yagny goni burc kiitek burca dendir.
Yalnyslygy tapyi.

p /A 5. Islendik toweregin iki mer-
kezi bar.
F ABC vyiti burc guralyn. Onun

taraplarynda D we E nokat alalyn
we olardan burcun taraplaryna per-
B N~—__~F ¢ pendikulyar gecirelin. Goy, bu per-

pendikulyarlar F nokatda kesisyin
bolsunlar. D, F we E {ic nokadyn fiistiinden towerek
gecirelin.

Bu towerek burcun taraplaryny M we N nokatlarda
kesyér.

MF we NF kesimler gurlan toweregin diametrleri
bolyar, ciinki olara bu toweregin icinde cyzylan M DF we
NEF goni burclar dayanyarlar. MF we NF kesimlerin
ortalary gurlan toweregin merkezleri bolar.

M,

6. Ucburclugyn dasky burcy, onun bilen catyk bol-
madyk icki burca dendir.

A we C burclaryn jemi 180°-a den bolan ABCD dort-
burcluga garalyn.

D, A we B depelerden towerek gecirelin. Goy,
bu towerek DC tarapy E nokatda kesyin bolsun.
E nokady B nokat bilen bir-
lesdirelin. Onda <ZC=180°-/A
(gurlusyboyunca), Z/BED=180°-/A
4 (ABED dortburcluk icinden cyzy-

lan, diymek, onun BED we BAD
~__—F C gapma-garsylykly burclarynyn je-
92
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mi 180°-a dendir). Sunlukda, Z/C=/BED, yéne Z/BED
burc CBE fiicburclugyn dasky burcy, ZC bolsa CBE
icburclugyn catyk bolmadyk icki burcy.

7. Parallel goni cyzyklar ak- B
siomasyna dayanmayan iicburc-

1
lugyn icki burclarynyn jemi 2
hakyndaky teoremanyn subudy.
ABC erkin iicburcluk ala- b 3 D4 .

lyn.

Onun AC tarapynda erkin D nokat alalyn we ony
Bbilen kesim arkaly birikdirelin. Ucburclugyn tapmaly
icki burclarynyn jemini x bilen belgildlin. Alarys:

LA+ L1+ /8=x, LC+/L2+/4=x.

Bu denlikleri bolekleri boyunca gosalyn:

(LA+ZLCH L1+ £2)+H(£3+£4)=2x.

Birinji yaydaky anlatma ABC {iicburclugyn burc-
larynyn jemidir. Ol x-a dendir. Ikinji yaydaky anlatma
180°-a dendir (catyk burclaryn jemi yaly). Alarys:
x+180°=2x we x=180°. Bu dogrumy?

8. 64=65. Bu nddogry denligi subut edelin.

Tarapynyn uzynlygy 8 birlige den bolan kwadrat
suratda gorkezilisi yaly 4 bélege b6liinen. Bu bolekler-
den goniiburcluk diiziilen. Bu goniiburclugyn esasynyn
uzynlygy 13 birlige, beyikligi bolsa 5 birlige den boldy.
Berlen kwadratyn meydany 64 kwadrat birlige den, on-

5 3

a  |® 8 5

/ 5 ® @)

(2) 4) 1) 4)
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dan alnan goniiburclugyn meydany bolsa 65 kwadrat
birlige den.

Diymek, 64=65. Nihili yalnyslyga yol berildi?

9. Hemme towereklerin uzynlyklary den.

Merkezleri gabat geler yaly edip biri-birine gora
gozganmayan iki diirli (radiuslary den bolmadyk) tege-
legi berkidelin. Uly tegelek typman goni cyzyk boyun-
ca tigirlenip we doly owriim eder yaly bu tegelekleri
stiysiirelin.

0 O
Al S N5
A B

Sonda goni cyzygyn AB kesiminin uzynlygy (OA
radiusly) uly tegelegin towereginin uzynlygyna den
bolar. Uly tegelege gozganmaz yaly berkidilen kici te-
gelek hem doly éwriim eder. A B, kesimin uzynlygy
(OA, radiusly) kici tegelegin téwereginin uzynlygyna
den bolar. AB=A B, (goniiburclugyn garsylykly tarap-
lary bolany {icin), onda bu iki towereklerin uzynlyklary
hem dendir. Bu nime iicin beyle?

10. Burcun taraplarynyn arasyndaky parallel goni
cyzyklaryn islendik iki kesimi den .

AB||CD, onda A ABE ~ ACDE, we sona gori
%:% ya-da AE - DE = CE - BE.

94



c A

Alnan denligi bolekleri boyunca AB—CD koépeldip,
alarys:

AE-DE (AB—CD) = CE-BE (AB-CD)

yva-da AE-DE-AB—AE-DE-CD =

= CE-BE-AB-CE-BE-CD

bu denligi seyle yazmak bolar:

AE-DE-AB—CE-BE-AB=AE-DE-CD-CE-BE-CD ya-da

AB (AE-DE—CE-BE)=CD (AE-DE—CE"BE),
bu yerden alarys: AB=CD. Sebébini diisiindirin.

11. Trapesiyanyn orta cyzygynyn uzynlygy nola
den.

B C K

A E D

ABCD trapesiya berlen bolsun we BC||AD, diago-
nallaryn kesisme nokady O bolsun. Seyle gurlusy ye-
rine yetirelin: BC kesimin dowamynda AE den bolan
CK kesimi alyp goyyarys. BK=AD, DE=BC. Bu yerde
BO=x, OF=y, FD=z belgileme girizelin. DEF we BKF
ticburcluklaryn menzesliginden

BF _ BK x+y _AD 1)
FD DE z  BC

ya-da
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gatnasyklary alarys. ABOC we AAOD iicburcluklaryn
menzesliginden bolsa

DO _ AD |, y+z AD

BO ~ BC Ya-da *—=gF (2)
gatnasyklary alarys. (1)-i we (2)-ni denesdirip alarys:

X+Y _Y+t2 oo qq Xty __-yY-—-=z
z X va-da z @ —x

Bu gatnasyklaryn her birini ¢ bilen belgildp ala-
rys:

x+y:t _y_2=t
z ’ —x ’

bu yerden x+y=tz, —y—z=—tx denlikleri alarys. Alnan
denlikleri bolekleri boyunca jemlép
X+y-y-z

P =t alarys.

x+y—y—z=t(z—x) ya-da
Bu yerden bolsa

x-2z_X+Yy ya-da *+y__4
zZ—x z z
alarys. Yone,

x+y AD
z ~ BC

Diymek, AD + BC = 0 we % —0. Nihili yal-
nyslyga yol berildi?

sona gori-de 54 AD =—1, yagny AD= —BC.

12. Pifagor teoremasynyn tédze subudy.

Katetleri a we b, gipotenuzasy ¢ we a katetin gar-
sysyndaky yiti burcy a bolan goniiburcly iicburcluk
alalyn. Alarys: a=csina, b=ccosa, bu yerden bolsa

a’=c?sin’a, b*=c?cos’a
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denlikleri alarys. Bu denlikleri bolekleri boyunca jem-
lap

a’+b%=c?(sin®a+cosa)
alarys. Yone, sin?a+cos?a=1 we sona gori a’+b?=c?. Bu
subut dogrumy?

13. Islendik sanyn kwadraty 1-e den.

4
Goy, m islendik san bolsun. x:y:mT belgileme
girizelin. Alarys:

Jx=Jy wex—Vx=y-/y, ya-da x—y=vx-/y.
Bu denligi seyle yazalyn:

(Vx + /9% —5) = vz
Alnan denlikden taparys:

Jx+ @ =1.

Sunlukda, 2v/x =1, yone x = %4
Diymek, 2\/? =1 ya-da m?=1. Niame iicin?
14. Islendik iicburcluk denyanlydyr.

Erkin ABC f{icburcluga garalyn. AC kesimin or-
tasyndan

DO1 AC kesimi gecirelin we DO kesimi O nokatda
kesydn B burcun bissektrisasyny guralyn. O nokady
A we C nokatlar bilen birikdirelin we O nokatdan
OK1 AB we OM 1 BC iki perpendikulyar gecirelin.
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OKB iicburcluk BOM f{icburcluga dendir (BO umu-
my gipotenuza we /KBO=/0OBM). Diymek,

OK=0OM we BK = BM. AAOD=ADOC
(iki katetleri boyunca), onda AO=0C. Sunlukda,
AAOK =AMOC (katetler we gipotenuzasy boyunca), so-
na goria-de AK=MC. Diymek,

AB=AK+KB=CM+MB=CM,

yagny erkin ABC iicburcluk denyanly bolyar.

Nihili yalnyslyk goyberildi?

15. Goni burcun yiti burca denligini «subut ede-
lin».

A we D nokatlarda iki burc guralyn: ZDAB —yiti
we £ ADC- goni burclar. Olaryn taraplarynda AB=DC
den kesimleri goyalyn we B hem-de C nokatlary BC
goni cyzyk bilen birikdirelin. AD kesimin ortasyndan
KO perpendikulyar galdyralyn. BC goéni cyzygyn or-
tasyndan O nokatda KO perpendikulyar bilen kesis-
yancd MO perpendikulyar gecirelin.

o

D

Sonra O nokat bilen A, B, C we D nokatlary bi-
rikdirelin. AOD we BOC fiicburcluklaryn denyanly-
dygy aydyndyr, diymek, AO=0D we BO=0C, onso-
nam /ZDAO=/0ODA. Gurlusy boyunca AB=DC, onda
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AABO=ADOC (iic tarapy boyunca), diymek, £ZBAO=
=/CDO. Sunlukda,
ZBAD=/BAO+/0AD=/CDO+/Z0DA=/CDA.Diymek,
soralyan subut etme sulardan ybarat.

16. Tegelegin merkezinden gecmeyin hordanyn onun
diametrine denligini subut edelin.

Towerek guralyn we AOB diametr gecirelin. B no-
kadyn {iistiinden BC horda gecirelin, BC hordanyn
ortaky P nokadynyn iistiinden AD horda gecirelin we
D hem-de C nokatlary birikdirelin. Indi alnan iki AAPB
we ADPC denyanly ticburcluklara garalyn. Gurlusy boyun-
caBP=PC,ondaAP=PD.Ondanbasga-da, ZAPB=/DPC
(wertikal burclar). Diymek, AAPB=ADPC, bu yerden
AB=DC alarys, yagny tegelegin merkezinden gecyin
horda bu tegelegin diametrine dendir.

B
D

01

Yalnyslygy tapyi.

17. Wizantiyaly Proklyn (412—-485 yyllar) sofizmi:
«Islendik iki goni cyzyk kesismeyir».

Bir tekizlikde a we b diirli iki géni cyzyk alalyn.
a goni cyzykda A nokat we b goni cyzykda B nokat

alalyn. A we B nokatlary birikdirelin we AA1=BBI=%
kesimleri guralyn (I-nji surat).
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A, B,
A, B,
A B
B
1-nji surat 2-nji surat

AA, we BB, kesimler kesismeyérler, tersine bolan
yagdayda (2-nji surat).

AB<AC+CB<%AB+%AB

densizligi alarys, bu bolsa miimkin dildir. Indi

_ _1
A1A2— BIBZ_EAIBI

kesimleri guralyn we bu gurlusy dowam edelin. Tas-
syklamamyzy suna menzes dowam edip, a we b goni
cyzyklaryn kesismeyindigini alarys. Yaliyslyk nirede
goyberildi?

18. Merkezleri gabat gelyin islendik iki toweregin
uzynlyklary dendir.

Suratda diirli iki sany merkezleri gabat gelyin
towerek sekillendirilipdir.

Eger merkezden sohleleri gecirsek, onda Kkici
toweregin her bir nokadyna uly toweregin dine bir
nokadynyn degislidigini we tersine, uly toweregin her

bir nokadyna kici toweregin dine bir
nokadynyn degislidigini alarys. Sey-
lelikde, iki towerekdiki nokatlaryn
sany den. Diymek, bu towereklerin
uzynlyklary hem dendir.
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19. Katetlerin jemi gipotenuza dendir.

Erkin ABC goniiburcly iicburcluk guralyn. Onun
katetlerine parallel bolan orta cyzyklaryny gecirip
uzynlygy katetlerin jemine den bolan AA C B, B dowiik
cyzyk alarys. AA C, we C B B {icburcluklarda hem
seyle gurluslary yerine yetirip onkiisi yaly uzynlygy
katetlerin jemine den bolan AA,C,B,C A,C.B,B dowiik
cyzyk alarys. Alnan her bir dort ticburclukda seyle orta
cyzyklary gecirip, uzynlygy yvene-de katetlerin jemine
den bolan tdze dowiik cyzyk alarys.

A

Bu gurlusy dowam edip, gitdigice gipotenuzadan az
tapawutlanyan, predelde bolsa gipotenuza bilen gabat
gelydn dowiik cyzyklary alarys. Bu egrilerin uzynlygy
elmydama hemiselik we katetlerin jemine den bolyar.
Diymek, AC+CB=AB, yagny katetlerin jemi gipotenu-
za dendir.

20. 1=2 denligi geometrik usulda subut edelin.

ABC dentaraply iicburcluk
iicin, yokarky mysaldaky yaly
gurlusy yerine yetirelin. Gur-
lan doéwiik cyzygyn AC+CB den
bolan hemiselik uzynlygy bardyr
we AB-den gitdigice az tapawut-
lanyandyr. 4-5 gurlusy dowam
edip, AB tarap bilen dowiik cy-
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zygyn bir-birine 6rén yakyn bolanyny goéreris. Bu yer-

den,

AC+CB=AB, yagny 2AB=AB

denligi alarys. Diymek, 2=1.

B 21. Islendik goniiburcly fiic-
burclugyn gipotenuzasynyn kate-
te denligini subut edelin.

Goy, ABC goniiburcly iicburc-
lugyn B burcunyn bissektrisa-
sy BB,; AC katetin ortasy D; AC
kesimin D nokadynda gecirilen

F perpendikulyaryn BB, goni cyzyk
bilen kesisme nokadyny O, O no-
katdan AB we BC goni cyzyga

E (0 gecirilen perpendikulyarlary de-

gislilikde, OE we OF bilen belgi-
lalin.
Cyzgydan gorniisi yaly ABOE=ABOF (iicburcluk-
laryn denliginin ikinji nysany boyunca), bu yerden
BE=BF (1)
OA=0C denlikden AOEA=AOCF gelip cykyar, bu
yerden

AE=FC (2)
denligi alarys. (1) we (2) denliklerden bolsa AB=BC
denlik gelip cykyar.

Jogaplar

1. Tassyklama nidogry cyzga esaslanyar. Hakykat-
da, yarym-towerekler AC tarapy dine bir nokatda
kesyirler, yagny BE bilen BD gabat gelyér.

2. D nokat OB sohlédnin iistiinde yatyar.
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3. D nokat AB goni cyzygyn iistiinde yatyar.

4. Tassyklamada garalyan yagday miimkin dil.
Cyzgyny sirkulyn we cyzgyjyn komegi bilen yerine ye-
tirmeli.

5. Yaliiys cyzga esaslanyldy.

6. Yalniys cyzga esaslanyldy.

7. Biz: «Islendik {iicburclugyn icki burclarynyn
jemi hemiselikdir» diyen subut edilmedik tassykla-
many peydalandyk.

8. Kwadratdan tapawutly islendik goniiburclugyn
(1) we (4) bolekleri onun (2) we (3) boleklerine dykyz
seplesenok. Olaryn arasynda parallelogram gorniisin-
déki incejik desik bar. Bu desigin meydany 1 kwadrat
birlige dendir.

9.A B, kesimin uzynlygy kici tegelegin towereginin
uzynlygyndan uludyr, ciinki kici tegelek A B, goni
cyzyk boyunca typyp tigirlenyir.

10. AE-DE—-CE-BE boliip bolanok, ciinki bu ta-
pawut 0-a den.

11. (1) we (2)-ni ulanyp, z=x denligi subut etmek
bolar. Sunlukda, z—x=0. Sonun {icin, (z—x)-a boliip bo-
lanok.

12. sin?a+cos?a=1 formula Pifagoryn teoremasy
esasynda getirilip cykarylyar.

13. x=y bolany iicin Vx-J/y=0, sona gori-de
Vx —/y boliip bolanok.

14. Ucburclugyn icinde bissektrisa we perpendi-
kulyar kesismeyér.

15. Cyzgyny tertipli yerine yetirip, yiti burcun ta-
pawuda dendigine, goni burcun jiibiit den burclaryn
jemine dendigine goz yetiryiris.
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16. APB we DPC iicburcluk-
lar denyanly dildirler.

17. Biz indeksli A A we

B,B,., kesimlerin hic v]:rakg,f{:l ke-
sismeyindigini subut etdik, yone
ondan, mysal {icin, A,A, we B B,
kesimlerin kesisip bilmeyindigi

gelip cykmayar.

18. Bir toweregin nokatlary
bilen beyleki bir toweregin nokatlarynyn arasynda
ozara birbahaly degislilik gurnalmagyndan olaryn
uzynlyklarynyn dendigi gelip cykyar.

19. Dowiik cyzygyn uzynlygy kesimin uzynlygyna
ymtylyar.

20. Dowiik cyzygyn uzynlygy kesimin uzynlygyna
ymtylyar.

21. O nokat hokman BC diametrli toweregin iistiin-
de yatmaly.
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IV BAP

MATEMATIKI GOZBAGGYLYKLAR

Belli bolsy valy, cagalarda dersi owrenmeklige
cunnur héwes déretmezden, olarda mugallym tarapyn-
dan 6wredilyén bilimlerin iistiini 6zbasdak yetirip dur-
maga isleg doretmezden, dine sapak wagtynda alnyp
barylyan islerin netijesinde olara zerur bolan bilimle-
ri, basarnyklary we endikleri doly berip bolmajakdygy
diisniiklidir.

Okuwcylarda matematika dersine gyzyklanma do-
retmekde matematiki gézbagcylyklara (fokuslara) hem
uly orun degislidir.

1. Calt kopeltmek

Kop yvagdaylarda yonekey algebraik 6zgertmelerin
komegi bilen hasaplayys isini ep-esli yenillesdirip
bolyar. Seyle térleri ulanyp, calt kopeltmegi amala
asyryan okuwcy beylekilerde uly hayran galmany dore-
dip bilyér.

Mysal iicin, 975%2 hasaplamak asakdaky yaly yerine
yetirilyir:

975 -975 = (975 + 25) - (975 — 25) + 252=1000 - 950 +
+ 625 = 950625.
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Bu hasaplama amala asyrylanda asakdaky algeb-
raik O0zgertminin gecirilyindigine goz yetirmek kyn
daldir:

a’=a’-b%*+b%*=(a+b)-(a—b)+b>.

Bu 6zgertme yatdan hasaplamak {icin ginden ula-

nylyar. Mysal iicin:

27*= (27+3)-(27-3)+3?=729  37*=40-34+3?=1369
63?=66-60+32=3969 482=50-46+22=2304
182=20-16+22=324 54%= 58-50+ 4?=2916.

Seyle-de, 986-ny 997-4 kopeltmek asakdaky yaly
amala asyrylyar:

986 - 997 = (986—-3) - 1000 + 3 - 14 = 983042.

Bu usul ndmi esaslanyar?! Kopelijileri asakdaky
gorniise getirelin:

(1000-14)-(1000—-3) we olary algebraik 6zgertmele-
ri ulanyp kopeldelin:

1000-1000-1000-14-1000-3 + 14-3.

Ozgertmeler geciryiris:
1000(1000-14)-1000-3+14-3=1000-986—-1000-3+14-3=
=1000(986—-3)+14-3.

Sonky yazgy bu hasaplamanyn algebraik mazmu-
nyny ayan edyidr. Onluk sifrleri den we birliklerinin
jemi 10-a den bolan iicbelgili sanlary képeltmegin-de
tdsin usuly bar. Mysal icin 783-787 kopeltmek seyle
yerine yetirilyar:

7879 = 6162; 3-7=21 diymek, netije 616221.

Bu usulyn esaslandyrylysy asakdaky ozgertmeler-
den duryar:

(780+3)-(780+7)=780-780+780-3+780-7T+3-7T=

=780-780+780-10+3-7=780-(780+10)+3-7=

=780-790+21=616200+21616221.
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Seyle sanlary kopeltmegi yerine yetirmegin has yo6-
nekey usuly hem bar:

783 - 787 = (785 — 2) - (785 + 2) =785%2— 4 =

=616225 -4 =616221.

Bu mysalda bize 785-i kwadrata gétermek gerek
boldy. Sony 5 bilen gutaryan ikibelgili sanlary kwadra-
ta gotermek iicin asakdaky usul has-da amatlydyr:

35%; 3-4=12; Jogaby: 1225.

652; 6-7=42; Jogaby: 4225.

75%; 7-8=56; Jogaby: 5625.

Bu diizgiin, onluklaryn sanyny sondan bir birlik
uly sana kopeltmek hasylynyn sonuna 25-i yazmakdan
duryar. Bu usuly esaslandyralyn: 5 bilen tamamlanyan
ikibelgili sanlary a5=10a+5 gorniisde yazmak bolyar.
Onda:

(10a+5)>=100a%+100a+25=100a-(a+1)+25.

a-(a+1) anlatma sanyn onlugyny, sondan bir birlik
uly sana kopeltmekligi anladyar. Bu térden drob bdle-
gi %-e den bolan garysyk sanlary kwadrata gétermegin
yonekey usuly gelip cykyar. Mysal iicin:

(31) =35 =12,25 =12} (11)=56L; (81) = 72];
we s.m.

Onluk sifri 5-e den bolan ikibelgili sanlary kwad-
rata gotermegin hem ordn onayly usuly bar. Mese-
lem, 582=3364. Bu netijini tapmak {iicin kwadrata
goterilydn sandan 25-i ayryp, onun yzyndan kwadra-
ta goterilydn sanyn birliginin kwadratyny yazmaly.
Bizin mysalymyzda 58-25=33 we 82=64, diymek,
582=3364. 592=3481, sebibi 59-25=34 we 92=81. Bu
diizgiini umumy gorniisde getirip cykaralyn. Kwadra-
ta goterilydn sany x=50+a gorniisde yazalyn. Onda
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x2=(50+0a)?=2500+100a+a?=(25+a)-100+a%>a=x-50
bolyanlygyny goz oniinde tutup alarys:
(25+a)-100+a?=(25+x—-50)-100+a*= (x—25)-100+a>.

2. 1, 5 we 6 sifrler bilen gutaryan sanlary
kopeltmek

1 sifr bilen gutaryan sanlar 6zara kopeldilende
yene-de 1 bilen tamamlanyan san alynyar. Sol hisiyet
5 we 6 sifrler bilen gutaryan sanlara-da degislidir. Sona
gord-de 6 sifr bilen tamamlanyan islendik sanyn dere-
jesi yene-de 6 sifr bilen gutaryar. Mysal iicin:

46°=2116; 463=97336.

Bu sanlaryn yokarda gorkezilen ayratynlygyny al-
gebraik usulda esaslandyralyn. 6 bilen gutaryan ikibel-
gili sanlary 10a+6, 10b+6 we s.m. yaly yazylyar. Bu
yerde a we b noldan tapawutly sifrler.

Seyle iki sanyn kopeltmek hasyly:

100ab+60b+60a+36=10-(10ab+6a+6b)+30+6=
=10-(10ab+6a+6b+3)+6 dendir. Gorniisi yaly kopelt-
mek hasyly kébir onluklardan we 6 sifrden duryar.
Suna menzeslikde 1 we 5 sifrler bilen tamamlanyan
sanlaryn ayratynlygyny-da algebranyn komegi bilen
esaslandyryp bolyar. Yokarda aydylanlar bize 3862%67-nin
6 bilen, 815™-iinin 5 bilen, 491'"32-nin 1 bilen we s.m.
gutaryandygyny tassyklamaga miimkincilik beryir.

3. 11-e boliinijilik

Belli bolsy yaly, boliinijilik nysanlary bélmek ama-
lyny yerine yetirmezden berlen sanyn kébir sana bo-
liinyindigini ya-da bdliinmeyindigini kesgitlemige
miimkincilik beryir. Biz 2-4, 3-e, 4-e, 5-e, 6-a, 8-e, 9-a,
10-a boliinijilik nysanlaryny bilydris. 11-e boliinyén
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sanlar hem k#dbir kanunalayyklyga boyun egyir. 11-e
boliinijilik nysanyny getirip cykaralyn. Goy, N kopbel-
gili sanyn birlik sifri a, onluk sifri b, yiizliik sifri c,
miinliik sifri d we s.m. bolsun, onda N sany N=a+10b+
+100c¢+1000d+...=a+10(b+10c+100d+...) gorniisde ya-
zyp bolar. N sandan 11-e boliinyén 11-(b+10c+100d+...)
sany ayralyn. Alnan a—b—-10(c+10d+...) tapawudyn 11-e
boliinende sol bir galyndyny beryidndigine gz yetir-
mek kyn dildir. Netijede, biz
a—b+c—d+...= (atc+...) — (b+d+...)

sanlary, yagny edil N san 11-e béliinende alynyan ga-
lyndyny alarys. Bu yerden 11-e boliinijiligin asakdaky
nysany gelip cykyar: tidk orunda yerlesyidn sifrlerin
jeminden, jiuibiit orunda yerlesydn sifrlerin jemini
ayyrmaly; eger tapawut nola den ya-da 11-e bdliinyéan
(polozitel ya-da otrisatel) sana den bolsa, onda synap
goryian sanymyz 11-e boliinydndir. Eger bu sert yerine
yetmese, synagdaky san 11-e galyndysyz boliinmeyér.
87635064 sanyn 11-e boéliinyindigini ya-da bdliinme-
yandigini barlap gorelin: 8+6+5+6=25; 7+3+0+4=14;
25—-14=11. Diymek, bu san 11-e galyndysyz boliinyér.

Mundan basga-da has uly sanlar {icin 11-e bolii-
nijiligin has yonekey nysany hem bar. Bu nysanda
synalyan san sagdan cepe iki sifri saklayan bolekle-
re boliinyir we bu bolekler gosulyar. Eger alnan jem
11-e galyndysyz bo6liinse, onda synalyan san hem 11-e
boliinyir; eger jem 11-e galyndysyz boliinmese, synal-
yan san hem 11-e galyndysyz boliinmeyir. Meselem,
528-in 11-e bodliinydndigini ya-da boliinmeyandigini
barlamaly bolsun. 5+28=33; 33-iin 11-e béliinyédndigi
iicin 528 hem 11-e galyndysyz bdliinyandir: 528:11=48.
Bu nysan hem yokardaka menzes subut edilyér.
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4. Yatdan bellenen sanlary bilmegin syrlary

Siz yatdan bellenen sanlary ayan etmek boyunca
gozbagcylyklara dusansynyz. Bu gozbagcylyk, kop-
lenc, ki#bir hasaplamalary yerine yetirmekligi talap
etmekden baslanyar. Meselem, bir sany yatdan belle,
ona 2-ni gos, 3-e kopelt, 5-i ayyr, yatdan belldn sanyny
ayyr we s.m. Adatca, 4-5 amaly, kihalatlarda bolsa
ondan hem koép amaly yerine yetirmek hayys edilyér.
Sonra gozbagcy netijede alnan sany sizden sorayar we
jogaby esiden badyna sizi hayran galdyryp, yatdan bel-
lan sanynyzy aydyar. Bu gézbagcylygyn syry ol diyen
cylsyrymly bolman, onun esasynda denlemeleri c6zmek
duryar.

Meselem, gozbagcy asakdaky tablisanyn cep siitii-
ninddki amallary yerine yetirmekligi size hodiirlan
bolsun.

Bir sany yatdan belle X
ona 2-ni gos x+2
netijani 3-e kopelt, 3x+6
5-i ayyr 3x+1
oylan sanyny ayyr 2x+1
2-84 kopelt 4x+2
1-i ayyr 4x+1

Sonra gozbagcy bu amallary yerine yetirip, alan
netijinizi sizden sorayar we sizin jogabynyzy esiden
badyna yatdan belldn sanynyzy aydyp beryir. Goz-
bagcynyn syryny bilmek iicin yokardaky tablisanyn
ikinji siitiinine seretmek yeterlikdir. Tablisanyn ikin-
ji siitiininde go6zbagcynyn aydanlary algebra diline

110



gecirilendir. Gorniisi yaly, siz x sany yatdan belldn
bolsanyz, #dhli amallary yerine yetirenden son 4x+1
alynyar. Sizin alan in sonky netijaniz boyunca, basdaky
yatdan belldn sanynyzy ayan etmek kyncylyk doret-
meyidr. Mysal iicin, goy siz 33 netijédni alandygynyzy
gozbagca aydypsynyz diyelin. Onda gézbagcy 4x+1=33
denlemsini calt yatdan coziip, sizin basdaky yatdan
belldn x=8 sanynyzy tapyar. Basgaca aydanda ol ahyrky
netijeden 1-i ayryp, alnan netijdni 4-e bolyar
((33—-1):4=8). Egersizin alan in sonky netijaniz 25 bolan
bolsa, gozbagcy vatdan 25-1=24 we 24:4=6 amallary
yerine yetirip, sizin basda 6 sany yatdan bellédndiginizi
aydyp beryir.

Gorsiiniz yaly, bu gozbagcylygyn uly bir syry yok.
Gozbagcy yatdan bellenen sany tapmak iicin aydylan
netijanin iistiinde n#hili amallary yerine yetirmelidi-
gini oniinden bilydr. Muna diisiinenden son, sizde 0z
dostlarynyzy hayran galdyryp bilersiniz.

Siz yoldasynyza bir sany yatdan belldp, sonra sol
sanyn {iistiinde diirli amallary yerine yetirmekligi
(meselem, ol sanyn {iistiine 2-ni gosmaly, 3-e kopelt-
meli, 5-i ayyrmaly we s.m) hodiirlan. Alnan netijani
size aydan badyna onun yatdan belldn sanyny ayan
edyirsiniz. Yoldasynyz sizi yaliysdyrmak iicin yerine
yetirydn amallarynyn sanyny has kopeldyir we cylsy-
rymlasdyryar. Emma muna garamazdan siz in sonky
netije boyunca yatdan bellenen sany tapyarsynyz. My-
sal iicin, ol 5-i yatdan belleyidr we onun {iistiinde, size
aydyp birndce amallary yerine yetiryir.

— Men bir sany yatdan belledim, ony 2-8 kopeltdim,
netijesine 3-i gosdum, sonra yatdan belldn sanymy gos-
dum, 1-i gosdum, 2-4 kopeltdim, yatdan bellédn sanymy
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ayyrdym. 3-i ayyrdym, yene-de yatdan belldn sanymy
ayyrdym, 2-ni ayyrdym, alnan netijiani 2-4 kopeltdim,
3-1 gosdum we netijede, 49-y aldym. Men haysy sany
yatdan belledim?

Ony hayran galdyryp, siz onun yatdan belldn sany-
nyn 5-digini ayan edyirsiniz. Siz ony nédip bildiniz?
Hacanda yoldasynyz yerine yetiryin amallaryny ayda-
nynda, siz yatdan bellenilen sany x bilen belgilédp, onun
tistiinde sol amallary yerine yetirydrsiniz. Amallar
asakdaky tablisada gorkezilen.

Men bir san yatdan belledim X
ony 2-i kopeltdim 2x
netijesine 3-i gosdum 2x+3
sonra oylan sanymy 3x+3
gosdum

indi men 1-i gosdum 3x+4
2-d kopeltdim 6x+8
oylan sanymy ayyrdym 5x+8
3-i ayyrdym 5x+5
oylan sanymy yene-de ayyrdym 4x+5
2-ni ayyrdym 4x+3
netijani 2-8 kopeltdim 8x+6
3-i gosdum 8x+9

Gorniisi yaly, netijede 8x+9 alynyar. 8x+9=49 den-
lem#ni coziip siz yoldasynyzyn yatdan belldin sa-
nynyn 5-digini ayan edy#rsiniz. Bu goézbagcylygyn
ayratynlygy, dhli amallary yoldasynyzyn o6ziine erkin
diizmeklige rugsat beryéinliginizdedir. Kdbir yagdayda
bu gozbagcylygyn maksadyna yetmezligi-de miimkin.
Mysal {iicin, birndce hasaplamany yerine yetirenden
sonn x+12 alyndy diyelin. Yoldasynyz bolsa size: «Men
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yatdan bellin sanymy ayyrdym we netijede 12 alyndy»
diyip jogap berdi diyelin. Siz 6zgertmeleri yzarlap
(x+12)—x=12 bolandygyny we hic bir denleménin eme-
le gelméndigini, netijede bolsa yatdan bellenen sany
aydyp bilmejekdiginizi anyarsynyz.

Bu yagdayda ndme etmeli?

Seyle hereket edin! Hacanda nibelli x bolmadyk
netije alnan mahalynda yoldasynyza: «Saklan! Indi
men senden hic zat soramazdan netijini aydyp biljek:
ol 12». Bu bolsa sizin yoldasynyzy onkiiden-de ank-
tank eder. Ol hic zat geplemén «12-ni nédip bildik&d?»
— diyip hayran galar. Bu yerde yatdan bellenen san ta-
pylmasa--da, gbozbagcylyk maksadyna yeter. Asakdaky
tablisa seret)

Men bir sany yatdan belledim X
ona 2-ni gosdum x+2
netijini 2-8 kopeltdim 2x+4
sonra 3-i gosdum 2x+7
yatdan belldn sanymy ayyrdym x+7
5-1 gosdum x+12
yatdan belldn sanymy ayyrdym 12

Azajyk tiirgenlesik gecirip, siz yoldaslarynyz bilen
seyle gozbagcylyklary yerine yetirip bilersiniz.

5. Oylanyp yatdan bir san bellan!

Menin aydyan amallarymy iins bilen yerine yetirin,
men bolsa sizin hasaplamalarynyzyn netijesini ayan
ederin.

1. Noldan tapawutly 10-dan kici bir sany yatdan
belldn. Ony 3-e kopeldin, netijesine 2-ni gosun sonra
3-e kopeldin, netijesine yatdan belldn sanynyzy gosuil.
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Netijénin birinji sifrini cyzyn. Galan sanyn iistiine 2-ni
gosun. Alnan jemi 4-e boliin. Payyn iistiine 19-y gosun.
Sizin hasaplamalarynyzyn netijesi 21-e den boldy.

2. Noldan tapawutly 10-dan kici bir sany yatdan
belldn. Ony 5-e kopeldin. Kopeltmek hasylyny ikeldin
we onun iistiine 14-i gosun. Jemden 8-i ayryn. Netijdnin
birinji sifrini cyzyn. Galan sany 3-e bdliin we ona 10-y
gosun. Siz 12-ni aldynyz.

3. Noldan tapawutly 10-dan kici bir sany yatdan
belldin we ona 29-y gosun, netijdnin ahyrky sifrini
taslan. Galanyny 10-a kopeldin. Netijesine 4-i gosun.
Alnan sany 3-e kopeldin, netijeden 2-ni ayryn. Siz
100-i aldynyz.

4. Noldan tapawutly 10-dan kici bir sany yatdan
belldn. Ony 5-e kopeldin. Alnan sany ikeldin netijesin-
den oylan sanynyzy ayryn. Alnan tapawutdaky sanyn
sifrlerini gosun. Netijesine 2-ni gosun. Jemi kwadrata
goterin. Alnan sandan 10-y ayryn. Tapawudy 3-e boliin.
Siz 37-ni aldynyz.

5. Noldan tapawutly 10-dan kici bir sany yatdan
belldn. Ony 25-e kopeldin, 3-i gosun. Alnan sany 4-e
kopeldin, netijanin birinji sifrini cyzyn. Galan sany
kwadrata goterin. Netijanin sifrlerini gosui. Yene-de
7-ni gosun. Seylelikde, 16 san alyndy.

6. Ikibelgili sany yatdan belldn. Ona 7-ni gosun.
110-dan alnan jemi ayryn. Tapawuda 15-i gosun. Ne-
tiji yatdan bellin sanynyzy gosun. Alnan sany 2-i
boliin. Netijeden 9-y ayryn. Tapawudy 3-e kopeldin. Siz
150-ni aldynyz.
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7.100-den kici sany yatdan belldn. Ona 12-ni gosun.
130-dan alnan jemi ayryn.Tapawuda 5-i gosun. Netija
yatdan belldn sanynyzy gosun. Jemden 120-ni ayryn.
Tapawudy 7-4 kopeldin. 1-i ayryn. Galanyny 2-i boluin.
30-y gosun. Siz 40-y aldynyz.

8. Noldan tapawutly islendik sany yatdan belldn.
Ony ikeldin, alnan sana 1-i gosun. Yene-de alnan sany
5-e kopeldin. Ahyrky sifrden basga dhlisini taslan. Ga-
lan sifri 6z-6ziine kopeldin. Netijede, alnan sanyn sifr-
lerini gosun. Siz 7-ni aldynyz.

9.100-den kici sany yatdan belldn. Ona 20-ni gosun.
170-den bu alnan sany ayryn. Galan sandan 6-ny ayryn.
Tapawuda yatdan belldn sanynyzy gosun. Alnan sanyn
sifrlerini gosun. Alnan jemi 6z-6ziine kopeldin. Netije-
den 1-i ayryn. Alnan sany 2-d boliin, sonra 8-i gosun.
Siz 48-i aldynyz.

10. Ucbelgili sany yatdan belldin. Onuil sagyndan
yene-de sol sany gaytalap yazyn. Alnan sany 7-i boluin.
Netijédni yatdan belldn sanynyza béliin. Alnan payy 11-e
boliin. Netijani ikeldin. Alnan sandaky sifrleri gosun.
Siz 8-i aldynyz.

11. Noldan tapawutly 10-dan kici bir sany yatdan
belldn. Ony 2 esse ulaldyn we képeltmek hasylynyn iis-
tiine 1-i gosun. Alnan sany 5-e kopeldin, netijeden 2-ni
ayryn. Alnan tapawudyn iistiine 301-i gosun. Netijedi-
ki ortaky sifri cyzyn we alnan ikibelgili sanyn {istiine
3-i gosun. Siz 37-ni aldynyz.
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6. Ucbelgili sany bilmek

Ucbelgili sany yatdan belldn. Hizirlikce onun sofi-
ky iki sifrini taslan. Birinji sifri bolsa ikeldip, onun
listiine 5-i gosun, sonra alnan jemi 5-e kopeldin, bu
kopeltmek hasylynyn iistiine yatdan belldn sanynyzyn
ikinji sifrini gosun we netijani 10-a kopeldin. Alnan
kopeltmek hasylyna yatdan bellin sanynyzyn {iiciinji
sifrini gosun we alan netijanizi mana aydyn. Men sizin
haysy sany yatdan belldnliginizi aydyp bereyin.

Meselem, goy 387 yatdan bellenen san bolsun. Ol
san bilen yokardaky amallary yerine yetirelin. Birin-
ji sifri ikeldelin: 3-2=6. Kopeltmek hasylynyn {iistiine
5-1 gosalyn: 6+5=11. Jemi 5-e kopeldelin: 11- 5 = 55.
Kopeltmek hasylynyn iistiine yatdan belldn sanymyzyn
ikinji sifrini gosalyn: 55+8=63. Jemi 10-a kopeldelin:
63-:10=630. Kopeltmek hasylynyn iistiine yatdan bel-
lan sanymyzyn iiciinji sifrini gosalyn: 630+7=637. Bu
alnan netije boyunca gtzbagcy yatdan bellenen sany
aydyar. Ol muny n#hili edip bilyar?!

7. Nahili edip pozulan sifri bilmeli?

Yoldasynyza kopbelgili islendik sany yatdan belle-
megi we ol sanyn iistiinde asakdaky amallary yerine
yetirmekligini hayys edin:

Yatdan belldn sanynyzy yazyn;

Ol sanyn sifrlerinin orunlaryny islendik tertipde
calsyryn;

Bu iki sanyn ulusyndan kicisini ayryn;

Alnan tapawudyn noldan tapawutly bir sifrini po-
zZun;

Galan sifrleri islendik tertipde mana aydyn.
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Jogap edip siz yoldasynyza pozulan sifri aydyar-
Synyz.

Meselem, goy yoldasynyzyn yatdan belldn sany
3857 bolsun we ol asakdaky hasaplamalary yerine yeti-
ripdir diyelin:

3857; 8735; 8735-3857=48T78.

7 sifri cyzyp, yoldasynyz size galan sifrleri asak-
daky tertipde aydyar 8,4,8. Su sifrler arkaly siz pozu-
lan sifri kesgitleydrsiniz. Onun icin siz ndme etmeli?

8. Doglan giiniini we ayyny bilmek

Dostunuza bir kagyzda doglan giiniini yazmaklygy
hodiirlan hem-de asakdaky amallary yerine yetirmekli-
gi hayys edin:

— yvazylan sany ikeldin;

— alnan netijini 10-a kopeldin;

— kopeltmek hasylyna 73-i gosun;

— — jemi 5-e kopeldin;

kopeltmek hasylynyn {istiine doglan ayynyzyn ter-
tip belgisini gosun.

Alan netijanizi mana aydyn. Aydylan netije bo-
yunca, siz ona doglan giiniini we ayyny aydyp biler-
siniz.

Mysal. Sizin dostunyz awgust ayynyn 17-sinde
doglan bolsun.

17-2=34; 34:10=340; 340+73=413; 413-5=2065;
2065+8=2073.

Yoldasynyz 2073-i aydyar we siz onun doglan gii-
niini we ayyny aydyp beryérsiniz. Ony n#hili bilmeli?
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9. Giirriindesin yasyny nihili bilmeli?

ooooo .o

Siz gilirriindesinizin n#ce yasyndadygyny anykla-
mak {icin asakdaky amallary hodiirléan:

— tapawudy 1-den uly bolan iki sifri bir-birinin
yzyndan yazyn;

— olaryn arasynda islendik iiciinji sifri yazyn;

— alnan iicbelgili sanyn sifrlerini ters tertipde ya-
zyp téze ticbelgili sany alyn;

— bu iicbelgili sanlaryn ulusyndan kicisini ayryn;

— tapawutda alnan sanyn sifrlerini ters tertipde
yazyn;

— tédze alnan sany tapawut bilen gosun;

— jeme 0z yasynyzy gosun we alnan jemi mana
aydyn.

Siz onun nice yasyndadygyny dessine aydyarsynyz.

Meselem, sizin giirriindesiniz 23 yasynda bolsun.
Ol asakdaky amallary yerine yetiryir:

25

275
572

572-275=297
297+792=1089
1089+23=1112
Giirriindesiniz size 1112 sany aydyar, siz onun
yasyny kesgitldp beryirsiniz. N#hili edip ony kesgit-
leyirsiniz?

ayyny we yasyny nihili bilmeli?

Eger siz bu usulyn mazmunyna diisiinseniz, muna
menzes gozbagcylyklary 6ziiniz hem oylap tapyp bi-
lersiniz.
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Doglan ayynyzyn tertip belgisini 100-e koépeldin.
Kopeltmek hasylyna doglan giiniinizi gosun. Jemi 2-i
kopeldin we alnan netijénin tistiine 8-i gosun. Téze
jemi 5-e kopeldin we iistiine 4-i gosun. Alnan sany
10-a kopeldip, iistiine 4-i gosun. Sonra 6z yasynyzyn
doly sanyny gosun. Alan netijdnizi mana aydyn. Siz
niini we yasyny kesgitleyirsiniz. Nahili edip ony kes-
gitleydrsiniz?

11. Masgalanyn diiziimini nihili bilmeli?

Eger asakdaky amallary yerine yetirse, siz yolda-
synyzyn erkek we ayal doganlarynyn sanyny kesgitldp
bilersiniz:

— erkek doganlarynyzyn sanynyn iistiine 3-i gosun;

— jemi 5-e kopeldin;

— kopeltmek hasylyna 20-ni gosun;

— jemi 2-3 kopeldin;

— alnan netija ayal doganlarynyzyn sanyny gosun;

— jeme 5-i gosun we alnan netijiani mana aydyn.

Bu netije boyunca siz onun erkek we ayal doganla-
rynyn sanyny dessine aydyp bilersiniz.

Meselem, yoldasynyzyn 4 erkek we 7 ayal dogany
bar bolsun. Ol asakdaky amallary yerine yetiryéar:

4+3=17 55-2=110
7-5=35 110+7=117
35+20=55 117+5=122

122 sany yoldasynyz size aydyar we siz onun ayal
we erkek doganlarynyn sanyny aydyarsynyz. Siz ony
nahili bilmekeci?
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12. Telefon kitaby ulanylyan gozbagcylyk

Bu gyzykly gozbagcylyk asakdaky yaly yerine yeti-
rilyir. Yoldasynyza den sifrleri bolmadyk iicbelgili sany
yazmagy hodiirldan. Goy, ol 648 yazypdyr diyelin.

846 N 198
648 891
198 1089

Bu sanyn sifrlerini ters tertipde yazyp, olaryn
ulusyndan kicisini ayyrmaklygy (eger tapawut iki sifr-
den dursa olaryn oniinde nol yazylyar) tabsyryn. Al-
nan tapawutda-da sifrleri ters tertipde yazyp, ikisini
gosmaklygy hayys edin. Yokarda gorkezilen amallary
ol size gorkezmin, yagny syryny acman yerine yetiryar.
Netijéni siz bilydnsiniz diyip gowniine-de getirmeyar.
Sonra siz yoldasynyza telefon kitabyndan ahyrky alnan
netijanin ilkinji tic sifrini (108) anladyan sahypany
acmaklygy hayys edyidrsiniz yoldasynyz 108-nji sahy-
pany acyp sizin sonky tabsyrygynyza garasyar. Acylan
sahypanyn yokarsyndan (ya-da asagyndan) jemleyji
sanyn (1089) ahyrky sifrine (9) den bolan abonentin
familiyasyny tapmaklygy hayys edyérsiniz. Ol 9-njy
abonenti tapyar, siz bolsa ol adamyn familiyasyny we
onun telefon belgisini aydyarsynyz! Sizin bilgirliginiz
yoldasynyzyn aklyny hayran edyir: sebédbi ol kellesine
gelen ilkinji sany saylap aldy, yone siz telefonyn eyesi-
nin familiyasyny we telefon belgisini ayan etdiniz.
Gozbagcylygyn syry ndmede?

120



13. Hayran galdyryjy yatkeslik

Kidhalatlarda gozbagcylar adaty dil yatkesligi bi-
len tomasacylaryn aklyny hayran edyérler. Olar uzyn
sozlemi, sanlaryn yzygiderligini we s.m. yatdan aydyp
bilydrler. Sizde hem yoldaslarynyzy seyle yatkeslik bi-
len hayran galdyrar yaly ukyp bar. Bu gozbagcylygy
asakdaky yaly amala asyryp bolar. 50 sany kagyz bolek-
lerini tayyarlap, olarda sanlary we harplary yazmaly.
Seylelikde, her kartockada uly san we onun yokarky
cep burcunda latyn elipbiyinddki harp hem-de sifr ya-
zylyar. Kartockalary yoldaslarynyza (tomasacylara)
paylap berin we olara her kartockada haysy sanlaryn
yvazylandygyny bilydndiginizi bildiris edip aydyn. Goy,
olar size dine kartockanyn harpyny we sifrini aytsyn
(A1, C4 we s.m.), siz bolsa bada-bat kartockadaky ya-
zylan sany ayan edersiniz.

Mysal {iicin, bir tomasacy size E4 aydanda, siz
10128224 sany aytmaly.

A B C D E

24020 36030 48040 510050 612060
Al B1 C1 D1 E1l

34212 46223 58234 610245 712256
A2 B2 Cc2 D2 E2

44404 56416 68428 7104310 3124412
A3 B3 C3 D3 E3

54616 66609 786112 8106215 9126318
A4 B4 Cc4 D4 E4

64828 768112 888016 9108120 10128224
A5 B5 C5 D5 E5
750310 870215 990120 10110025 11130130
A6 B6 Cc6 D6 E6
852412 972318 1092224 | 11112130 12132036
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AT B7 Cc7 D7 E7
954514 1074421 1194328 | 12114235 13134142
A8 B8 C8 D8 ES8
1056616 | 1176524 1296432 | 13116340 14136248
A9 B9 C9 D9 E9
1158718 | 1278627 1398536 | 14118445 15138354

Sanlaryn 6rdn uzyn, sany hem 50 bolandygy iicin
sizin sungatynyz tomasacylary hayran galdyrar. Yone
siz dhli 50 sany uzyn sanlary yat tutmaly dil. Hakykat
has yonekey. Gozbagcylygyn syry nimede?

14. Ajayyp yatkeslik

Kagyz listine 20-25 sifri bolan uly san yazyarsynyz
we tomasacylara su sanyn &hli sifrini su yzygiderlikde
gaytalap biljekdiginizi duyduryarsynyz. Biz yzygider-
likde hic hili kanunalayyklygyn yokdugyna seretmez-
den siz gozbagcylygy yvokary derejede geciryirsiniz.
Siz bu isi ndhili edip amala asyrdynyz?

15. Nihili edip yazylmadyk sanlaryn
jemini bilmeli?

Siz wagtlayynca dine birisi yazylan {ic sanyn jemi-
ni ayan etméige calysyarsynyz. Gozbagcylyk seyle yeri-
ne yetirilyér:

Siz yoldasynyza islendik kopbelgili sany yazmagy
hodiirleyéarsiniz: bu birinji gosulyjydyr. Goy, ol 84706
sany yazsyn, onda ikinji we {icunji sanlara yer goyup,
doly yvazylmadyk iic sanyn jemini oniinden yazyar-
SYynyz:
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1-nji gosulyjy 84706
2-nji gosulyjy
3-nji gosulyjy
Jemi: 184705

Ondan son yoldasynyz ikinji sany yazyar (birinji
san nice belgili bolsa, ikinji san hem sonca belgili bol-
maly), iiciinji gosulyjyny siz 6ziiniz yazmaly:

1-nji gosulyjy 84706
2-nji gosulyjy 30485
3-nji gosulyjy 69514
Jemi: 184705

Jemin dogry tapylandygy siibhesizdir. Gézbagcy-
lygyn syry ndmede?

16. Calt kub kok almak

Kub kék almak boyunca gbozbagcylyk tomasacylaryn
birini sahna cagyryp, 1-den 100-e cenli islendik sany al-
magy we sol sanyn kubuny calt hasaplap, netijéini size
aytmakdan baslanyar. Ondan sonra gézbagcy bada-bat
sol sandan alnan kub koki ayan edyér.

Bu gozbagcecylygy gorkezmek {iicin ilki bilen 1-den
10-a cenli sanlaryn kublaryny yatdan bilmek zerur-
dyr:

13=1; 23=8; 33=27; 43=64; 53=125; 63=216;
73=343; 83=512; 93=729; 103=1000.

Gorniisi yaly, 2 we 3-den we 7 we 8-den beyleki
sanlar 6z kublarynyn ahyrky sifri bilen gabat gelyar.
2 we 3, 7 we 8 sanlaryn kubunyn ahyrky sifri 10 bi-
len kuba goterilyin sanyn tapawudyna dendir. Bu
maglumatlar calt kub kék almak iicin ulanylyar. Goy,
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tomasacy k#dbir sany kuba goterip size 250047 sany
aytsyn. Bu sanyn ahyrky sifri 7, sonun iicin kub kokiin
ahyrky sifri 8 bolmalydyr. Gozlenyén sanyn birinji sif-
rini asakdaky yaly taparys. Kubun ahyrky {iic sifrini
cyzyarys (onun sifrlerinin sanyna bagly bolmazdan) we
olaryn oniindiki sifrlere iins beryéris. Bizin alan yag-
dayymyzda bu san 250. 250 san kublar tablisasynda
6-nyn we 7-nin kublarynyn arasynda yerlesyir. Olaryn
kicisi bizin mysalymyzda 6-dyr we ol kub kokiin birinji
sifridir. Sonun iicin dogry jogap 63 bolar. Isin 6zenine
onat diisiinmek icin yene-de bir mysala seredelin. Goy,
19683 san aydylan bolsun. Onun ahyrky sifri 3 bo-
landygy iicin, hut kokiin ahyrky sifri 7 bolar. Ol sanyn
ahyrky 3 sifrini cyzyp 19 sany alarys. 19 san 2-nin we
3-iin kublarynyn arasynda yerlesyér. Sol sanlaryn kici-
si 2, diymek, gozlenilyin kub kok 27 bolmalydyr.
Okyjylara, tomasacylara bu gozbagcylyk tdsin go-
riinyin bolsa-da, yokary derejeli kokleri almagyn has
yenil usullaryda bar. Olaryn in yenillerinin birisi 5-nji
derejeli kok almakdyr, sebibi islendik san we onun
bisinji derejesi hemise sol bir sifr bilen tamamlanyar.

17. Fibonaccinin sanlaryny gosmak

Uciinji sandan baslap her bir san 6niindiki iki sanyn
jemine den bolan san yzygiderligine fibonaccinin san-
lary diyilyér:

8
5
13
18
31
49

124



80
129
209
338

Fibonaccinin sanlary bilen baglanysykly gézbagcy-
lyk seyle gorkezilyir: gozbagcy tomasacylaryn birine
iki sany sany bir-birinin asagyndan yazmaklygy hayys
edyidr. Mysal iicin 8 we 5 yazylyar. Sonra bu sanlar bi-
len baglanysykly 10 agzadan ybarat fibonaccinin san-
lary yazylyar. Sanlar yazylyan dowriinde gézbagca ol
sanlar gorkezilmeyir. Sonra gozbagcy yvazylan sanlara
seredip, bada-bat ol sanlaryn jemini aydyar. Sol jemi
tapmak iicin ona dine asakdan dordiinji sany 11-e yat-
dan kopeltmek yeterlikdir. Bizin yzygiderligimizde
asakdan 4-nji orunda 80-in bolandygy ticin 80-11=880
gozlenilydn jem bolar.

18. Yatdan bellenen san bilen gecirily:in amallaryn
netijesini oniinden bilmek

In bir gadymy gozbagcylyklaryn biri-de yatdan bel-
lenen san bilen gecirilyén amallaryn netijesini 6niinden
bilmekdir. Bir adama bir sany yatda bellemek, onun
iistiinde birnice amallary yerine yetirmek we netije-
sini gozbagca aytmak teklip edilydr. Bu aydylan san
bolsa gézbagcynyn 6n milim eden sany bilen gabat gel-
yar. Gozbagcylyk seyle yerine yetirilydr: tomasaca bir
sany yatdan bellemek, ony ikeltmek, alnan netija 8-i
gosmak, bu jemi ikd bolmek we in ahyrynda paydan
yatdan bellenen sany ayyrmak teklip edilyir. Jogapda
hemise sizin hodiirlan sanynyzyn (8) yarysy (4) emele
geler. Eger tomasaca 10-y gosmak teklip edilen bolsa
jogapda 5 alnardy.
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Suna menzes has gyzykly goézbagcylyklaryn biri-
de tomasaca doglan yylyny yazmakdan we onun iis-
tiine, onun durmusynda bolup gecen yatdan cykma-
jak wakanyn bolan yylyny gosmagy teklip etmekden
baslanylyar. Emele gelen jemin iistiine ol 6z yasyny-da,
ahyrynda yatdan cykmajak wakadan son gecen yyl sa-
nyny-da gosmaly bolyar. Tomasacylaryn arasynda dine
k#dbirleri agzalan 4 sanyn jeminin hemise tistiimizdaki
yylyn 2 essesine dendigine diisiinip biler. Sonun {icin
siz 6niinden alynmaly jemi bilersiniz. Eger N -doglan
vyly, N,-yatdan cykmajak wakanyn bolan yyly, N,-iis-
tiimizd#ki yyl bolsa, onda

N,+N +(N,-N )+(N,-N,)=2N, bolar.

Tomasacylar tarapyndan alnan jemler denesdirilip
gorlende, olaryn #hlisinin sol bir sandygy yiize cykyar.
Gozbagceylygy synlanlaryn kopiisinde tomasacynyn ya-
zan 4 sanyny sizin oniinden bilydndiginiz barada nddog-
ry pikir hem dorir. Hakykatda welin siz olaryn yazan
sanlarynyn birini-de bilmeyérsiniz. Siz tomasacydan
yas sanyny gosmagy teklip edeninizde 31-nji deka-
bra cenli doljak yasyny almalydygyny yatlatmagy
unutman. Yogsam bolmasa, onun doly yasy hasaplany-
landa onun sizin yalnysmagynyza alyp gelmegi miim-
kindir.

Gozbagceylygy cylsyrymlasdyrmak {icin alnan jemin
listiine 6n bilyédn sanynyzy, meselem, 6ydiki adamlaryn
sanyny-da gosdurmak bolar. Onun fiicin iistiinizdaki
yylyn 2 essesine ol sany oniinden gosup goymak mak-
sadalayyk bolar. Seyle edilse, gbzbagcylygyn syrynyn
calt uistiinin acylmazlygy {iicin onayly bolar. Ol goz-
bagcylygy gaytalamaly bolan yagday yiize cykan ma-
halynda yylyn iki essesinin iistiine gosmak iicin basga
sanlaryda ulanmak miimkin (mysal iicin, tistuinizdaki
ayyn giin sany we s.m.).

126



19. Dokuzlyk we onun syrlary

Dokuzlyk bilen baglanysykly gozbagcylyklaryn in
ajayyplarynyn birine seredelin. Gorkezilydn déwriin-
de tomasacydan hic bir zadyn soralmayandygy bu
gozbagcylygyn gymmatyny has-da artdyryar. Kibir
kyncylyklara seretmezden, onat tiirgenlesik gecirilen
mahalynda, tomasacynyn yatdan bellin sanyny ayan
etmeklige miimkincilik tapylyar. Bu gézbagcylygy gor-
kezmekligi asakdaky ddimler boyunca alyp gitmeli.

1. Siz bir tomasacydan 1-den 10-a (10 hem giryir)
cenli islendik sany yatdan bellemegi hayys edyérsiniz.

2. Ol sany 3-e kopeltmegi buyuryarsynyz.

3. Kopeltmek hasylyny 2-4 bolmegi tabsyryarsy-
nyz.

4. Alnan payda garysyk sanyn ya-da bitin sanyn al-
nandygyny anyklamaly bolyar. Ol asakdaky yaly ama-
la asyrylyar: Ahyrky netijani yene-de bir gezek 3-e
kopeltmegi hayys edersiniz. Eger tomasacy bu ddimi
calt yerine yetirse, onda netijanin garysyk san daldi-
gi belli bolar. Eger tomasacy bu ddimi yerine yetir-
mekde ikirjinlense, onda onun garysyk san bilen is
salysyandygy barada netijid gelmek bolar. Kihalatda
tomasacynyn «Sanyn drob bolegini ndme etmeli?» diyip
soramagy-da miimkindir. Tomasacynyn garysyk san
alandygyny anan bolsanyz seyle diyip bilersiniz: «Siz
garysyk san aldynyz, seyle ddlmi? Sol sany uly tarapa
tegelekldp, bitin san almagynyzy hayys edyirin. Mysal
iicin, eger siz 10,5 alan bolsanyz, onun ornuna 11-i alyn.
Sonra 3-e kopeltmegi amala asyryn». Eger pay garysyk
san bolsa, yatdan bellemeli «cozgiitli san» 1. Eger pay
biitin san bolsa, hic zady yatdan bellemeli dil.
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5. Onki gorkezminize layyk 3-e kopeldilenden son,
tomasaca tdzeden 2-a bolmekligi tabsyrmaly.

6. Sonra yene-de garysyk sanyn ya-da biitin sanyn
emele gelendigini yokardaky yaly, anyklamak zerur.
Eger garysyk san alnan bolsa, edil 6nki yaly ol sany
tegeleklemegi tabsyryn hem-de cézgiitli san hokmiinde
2-ni yatdan belldn. Pay biitin san bolsa, hic zady yat-
dan bellemeli dil.

7. Netija 2-ni gosmagy teklip edin.

8. Jemden 11-i ayyrmaklygy soran. Bilsiniz yaly,
ahyrky iki amal 9-y ayyrmaklygy anladyar, yone edilen
artykmac ddimler 9-lygyn syryny acmazlyk {icin yeri-
ne yetirilyar.

9. Eger tomasacy emele gelen sanyn kicidigi iicin
11-i ayryp bolmajakdygyny aydanynda, siz bada-bat
onun ilkibasdaky yatdan belldn sanyny aydyp biler-
siniz. Siz cozgiitli san diyip 1-i yatlan bolsanyz, onda
onun yatdan bellédn sany 1 bolmaly;

2-ni yatlan bolsanyz, onda onun yatdan belldn sany-
da 2 bolmaly. Eger cozgiitli sanlaryn ikisini-de yatlan
bolsanyz, onda yatdan bellenen san (1+2=3) 3-e dendir.
Eger hic zat yatlamadyk bolsanyz, onda onun yatdan
belldn sany 4 bolmaly (bu yagdayda 8-nji ddimde jem-
den 11 ayrylanda O alynyar).

Eger tomasacy ahyrky jemden 11-i ayyrmagy amala
asyrsa, onda onun yatdan bellin sanynyn 4-den uludy-
gy gelip cykyar. Bu halda 4-i cozgiitli san hokmiinde
yatdan belldn we gozbagcylygy asakdaky yaly dowam
etdirin:

10. Ahyrky netijédnin iistiine 2-ni gosun.
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11. Jemden 11-i ayryn.

Eger bu ayyrmak amalyny yerine yetirmek miimkin
bolmasa, onda «cozgiitli sanlary (sol sanda sonky yat-
dan bellenen cozgiitli san 4-i hem) gosup yatdan belle-
nen sany tapyarys. Eger tomasacy bu ayyrmak amalyny
hem yerine yetirse, onda yene-de bir 4-i ¢ozgiitli san
hokmiinde yatdan belldip we olaryn #hlisini gosup,
yatdan bellenen sany tapyp bilersiniz. Gordymige bu
gozbagcylyk ordn cylsyrymly yaly. Emma tiirgenlesik
isleri gecirilse, bu gézbagcylygy ussatlyk bilen yerine
yetirip bolyar. Mysal h6kmiinde 1, 5, 9 sanlar; 2, 6, 10
sanlar; 3,7 sanlar; 4,8 sanlar yatdan bellenende yerine
yetirilyén islere syn edelin.

1.1 1.5 1. 9 (vatdan belle-
nen sanlar)

2.1.3=3 2. 5-3=15 2.9-3=27

3. 3:2=1,5 3.15:2=17,5 3.27:2=13,5

4.1,5~2-3=6 (1) 4. 7,528-3=24 (1) 4.13,5~14-3=42 (1)

5. 6:2=3 5. 24:2=12 5.42:2=21

3+2-11; 12+2-11=3 3+2-11; 21+2-11=12 12+2-11=3

Gorniisi yaly, birinji halda 11-i ayyrmak miim-
kin dil. Diymek, yatdan bellenen cozgiitli san (1) to-
masacynyn yatdan bellén sany. Ikinji halda birinji sapar
11-i ayyrmak miimkin, emma ikinji sapar miimkin dal.
Diymek, yatdan bellenen cozgiitli sanyn (1) we 4-iin
jemi, yagny 5 tomasacynyn yatdan belldn sany. Uciinji
halda ikinji gezek hem 11-i ayryp bolyar. Diymek, yat-
dan bellenen cozgiitli sanyn (1) we iki sany 4-iin jemi
1+4+4=9 tomasacynyn yatdan belldn sanydyr.

1.2 1.6 1. 10 (yatdan bel-
lenen sanlar)

2. 2-:3=6 2. 6-3=18 2.10-3=30

3. 6:2=3 3. 18:2=9 3. 30:2=15

4. 3-3=9 4.9-3=27 4.15-3=45
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5.9:2=4,5~5 (2) 5. 27:2=13,5~14 (2) 5. 45:2=22,5~23 (2)
5+2-11; 14+2-11=5 5+2-11; 23+2-11=14 14+2-11=5
Gorniisi yaly, birinji halda 11-i ayyrmak miimkin
dil. Diymek, yatdan bellenen cozgiitli san (2) toma-
sacynyn yatdan belldn sany. Ikinji halda birinji sapar
11-i ayyrmak miimkin, emma ikinji sapar miimkin dil.
Diymek, yatdan bellenen cozgiitli sanyn (2) we 4-iin
jemi, yagny 6 tomasacynyn yatdan belldn sany. Uciinji
halda ikinji gezek hem 11-i ayryp bolyar. Diymek, yat-
dan bellenen cozgiitli sanyn (2) we iki sany 4-iin jemi
2+4+4=10 tomasacynyn yatdan bellén sanydyr.

1.3 1. 7 (yatdan bellenen sanlar)
2. 3-:3=9 2. 7-:3=21

3. 9:2=4,5~5 (1) 3. 21:2=10,5~11 (1)

4.5 -3=15 4.11 -3 =33
5.15:2=7,5~8(2) 5.33:2=16,5~17(2)
8+2-11 17+2-11=8; 8+ 2 —-11.

Gorniisi yaly, birinji halda 11-i ayyrmak miimkin
didl. Diymek, yatdan bellenen cozgiitli sanlaryn jemi
1+2=3 tomasacynyn yatdan belldn sany. Ikinji hal-
da birinji sapar 11-i ayyrmak miimkin, emma ikinji
sapar miimkin dil. Diymek, yatdan bellenen cozgiitli
sanlaryn we 4-iin jemi, yagny 1+2+4=7 tomasacynyn
yatdan belldn sany.

1.4 1. 8 (yatdan bellenen sanlar)
2.4-3=12 2. 8:3=24

3.12:2=6 3. 24:2=12

4.6-3=18 4.12-3=36

5.18:2=9 5. 36:2=18

9+2-11=0; 18+2-11=9; 9+2-11=0

Gorniisi yaly, birinji halda 11 ayrylanda O alyndy.
Yatdanbellenen cozgiitlisan yok. Diymek, tomasacynyn
yatdan belldn sany 4-e den. Ikinji halda birinji sapar
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11-i ayyrmak miimkin, emma ikinji saparda 11 ayry-
landa 0 alyndy. Yatdan bellenen cozgiitli san yok. Diy-
mek, tomasacynyn yatdan belldn sany 4+4=8.

Gordymige bu gozbagceylygy yerine yetirmek orian
kyn yaly. Emma kébir tiirgenlesikden sonra bu ddimler
sizin iicin hic bir kyncylyk déretmez. Elbetde, 9-lygy
ayyrmagy diirli usullar boyunca amala asyryp bolar.
Biz in sonky netija 2-ni gosduryp, sonra 11-i ayyrtdyk.
Emma 5-i gosduryp, 14-i ayyrtmak ya-da 3-i gosduryp,
12-ni ayyrtmak we s.m. hem bolar. Munun yaly 6z-
gertmeler gozbagcylygyn syrynyn acylmazlygy iicin
mohiimdir. Bu gozbagcylygy birnice sapar gorkezen-
den sonra siz buyruklary tomasacyda hic hili giiman
doremez yaly berip bilersiniz. Sonda ol, 6z jogaplary
bilen sizi gerekli maglumatlar bilen {ipjiin edyénligini
asla pikirine hem getirmez.

Agzalan gozbagcylygyn syry 9 sanyn hisiyetlerine
esaslanandyr. 9-yn tdsin ayratynlygy ulanylyan yene-de
birnice géozbagcylyklar bar. Mysal iicin, 1-nji we 3-nji
sifrleri diirli bolan islendik {icbelgili sany ters tertipde
yazyp, ulusyndan Kkicisini ayyrsak, biz hemise ortada
9 we gyraky sifrlerinin jemi 9 bolan tapawudy alarys.
Bubolsa, dine 1-nji ya-da 3-nji sifri boyunca tapawudyn
netijesini ayan etmige miimkincilik doredyir. Eger
indi tapawudy ters tertipde yazyp, bu iki sany gossak,
jem 1089-a den bolar.

Sanlar bilen gorkezilydn yorgiinli gozbagcylyklaryn
biri asakdakydan ybaratdyr. 1089 san 6niinden bir list
kagyza yazylyar we tersine, owriilip stolun {istiin-
de goyulyar. Tomasacy yokarda gorkezilen amallary
yerine yetirip, 1089-a den netijini alandan son, listi
galdyryp jogabyny 6n yazandygynyzy gorkezyirsiniz.
Has gyzykly bolmagy ticin ilkinji gezek listi ters gorkez-
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meli. Onda yazylan san 6801 bolar, bu bolsa nddogry
jogapdyr. Yiiziinize hayran galan yaly gérniis berip,
sonra listi nddogry alandygynyz iicin 6tiinc soran. Ony
180°-a 6wriip, dogry 1089 sany gorkezin.

20. Sanyn sifrler kokiinin syrlary

Eger 98672 sanyn #hli sifrlerini gossak, 32 san al-
nar; 32-nin sifrlerini gosup, 5 sany alarys. 5-e 98672
sanyn sifrler koki diyilyidr. Sanyn sifrler kokiini has
calt tapmak iicin sandaky dokuzlyklary taslamak usuly
ulanylyar. Goy, 87345691 sanyn sifrler kokiini tapmak
gerek bolsun. 8+7+3=18; 1+8=9 we 4+5=9 bolany {icin
8, 7, 3, 4, 5 sifrleri taslayarys. Sonra 6, 9, 1 sifrler-
den 9-y taslap we 6-a 1-i gosup 7-ni alyarys. Diymek,
7 basdaky alan sanymyzyn sifrler kokiidir.

Gorkezilydan goézbagceylyklaryn kopiisi sifrler koki
9-aden bolan sanlar bilen baglanysyklydyr. Emma muna
garamazdan bu gézbagcylyklar tomasacyda «Jogaplar
totdnleyin alyndy» diyen pikiri doredyir. Islendik san
9-a kopeldilenden sonra alnan kopeltmek hasylynyn
sifrler koki 9-a den bolyar. Tomasaca sifrler koki 9-a
den bolan san alnar yaly birnice amallary yerine yetir-
mek tabsyrylyar. Sonra alnan jogapdaky islendik sifrin
(noldan basga) dasyny galam bilen aylap bellik etmek
we galan sifrleri islendik tertipde aytmak hddiirlenil-
yar. Hic bir zady gormeyindigine garamazdan, goz-
bagcy dasy aylanan sifri kyncylyksyz ayan edip biler.
Onun {iicin tomasacynyn aydan sifrlerini gosmaly, do-
kuzlyklary taslamaly. Ahyrky sifr gézbagca aydylanda
ol eyyam bu san kopliiginin sifrler kokiini biler. Eger
alnan kok dokuzlyk bolsa, onda dasy galam bilen ayla-
nan san 9-dyr. Basga yagdaylarda dasy aylanan sifri

132



tapmak {icin 9-dan, alnan sifrler kokiini ayyrmak ye-
terlikdir. Sifrler koki 9-a den sany almak maksady bi-
len gecirilip bilinjek hasaplamalaryn kébirlerine mysal
hokmiinde seredelin.

1. Islendik sany (islendik uly san bolup biler) yazyn
we islendik tertipde sifrlerinin yerlerini calsyryp, tize
san alyn. Ol sanlaryn ulusyndan kicisini ayryn.

2. Islendik san yazyn, onun &hli sifrlerini gosun we
alnan jemi basdaky sandan ayryn.

3. Islendik san yazyn, onun sifrlerinin jemini tapyn
ony 9-a kopeldin we netijini basdaky sana gosun. Sonda
bu jemin sifrler koki berlen sanyn sifrler kokiine den
bolar.

4. Haysy-da bolsa bir san yazyn, ony 9-a ya-da 9-a
b6liinydn sana kopeldin (dhli 9-a boliinydn sanlaryn
sifrler koki dokuzdyr we tersine, sifrler koki 9 bolan
islendik san 9-a boliinyéndir).

5. Haysy-da bolsa bir sany yazyn we onun sifrlerinin
ornuny (islendik tertipde) tiytgedin. Ol sanlary gosun,
alnan netijéni kwadrata goterin.

Eger sifrler koki 9 bolan sanlaryn alnys usulyny
tomasacylardan has gizlejek bolsanyz, esasy amalyn
(9-a kopeltmegin) on yanyndan diirli sanlary girizip
bilersiniz. Mysal iicin, tomasaca jiibiisindéki tennelerin
ya-da pullaryn sanyny yazmagy, ony otagdaky adam
sanyna kopeltmegi, bu kopeltmek hasylynyn {istii-
ne durmusyndaky yatdan cykmajak waka bolan yyly
gosmagy we s.m., ahyrynda-da netijéni 9-a kopeltmek-
ligi hodiirldp bilersiniz. Dine ahyrky yerine yetirilen
esasy amalyn sifrler kéki 9 bolan sany almaga miim-
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kincilik beryindigini yatdan cykarmaly dildir. Bu san
alnan badyna siz tomasaca islendik sifrin dasyny ga-
lam bilen aylamagy hodiirldp, yokardaky beyan edilen
usulda gozbagcylyk gorkezip bilersiniz.

21. Yasy bilmek

Kidbir adamyn yasyny bilmekligin gyzykly usul-
larynyn biri dokuzlyk sifrler koki bolan san bilen bagla-
nysyklydyr. Tomasaca islendik sany yatdan bellédp, ony
9-a kopeltmek we alnan kopeltmek hasylyna 6z yasyny
gosmak hodiirlenilyir. Ol ahyrky netijéani size aydyar.
Alnan jem boyunca tomasacynyn yasyny bilmek kyn
didldir. Basda jemin sifrler kokiini tapmaly. Sonra ol
koke birnidce gezek dokuzlyklary gosmaly. Hacanda al-
nan san tomasacynyn yasyna layygrak gelse, ony ayan
etmeli. Sol hem tomasacynyn yasy bolar.

Goy, siz tomasaca islendik sany yazdyryp, ony 9-a
kopeldenden son alnan jem 2826 bolsun diyelin. Ol sana
oziinin 40 yasyny gosup, size 2866 sany aydyar. Oz
gezeginizde siz sol sanyn sifrler kokiinin 4-e dendigini
calt tapmaly, 4-e dokuzlyklary gosup, 13, 22, 31, 40,
49 we s.m. sanlary almaly. Adamyn kesbine seredip,
9 vas yalnysmagyn #dhtimallygynyn ordn kicidigini
goz oniinde tutup, tomasaca layyk gelyin yasy eme-
le gelen yzygiderlikden saylap almaly. Mysalymyzda
tomasacynyn yasy hokmiinde 40-y alyarys.

Hasapcylar we dernewciler gosmagyn we kopelt-
megin dogrulygyny sifrler kokiinin komegi bilen bar-
layarlar. Mysal iicin, eger dhli gosulyjylaryn sifrler
koklerinin jeminin sifrler koki bilen jemin sifrler koki
den bolmasa, onda hasaplamada yalnys goyberilendir.
Eger denesdirilende ol kékler den bolsa, gosmak dogry
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yerine yetirilendir. Bu yagdayy asakda beyan ediljek
gozbagcylykda gorkezelin.

22. Gosmakly gozbagcylyk

Kimdir birine gosmaga degisli mesele diizmegi
hodiirlap, #@hli gosulyjylary siitiin gorniisinde biri-
birinin asagyndan yazdyrmaly. Tiirgenlesenden son
siz ol yazyanca &hli yazylan sanlaryn sifrler kokiini ta-
pyp we yvatdan belldp yetisersiniz. Sonra ters bakyp,
gosmagy yerine yetirmegi hayys etmeli. Eger tomasacy
alnan jemdiki noldan tapawutly bir sifrin dasyny ga-
lam bilen aylasa, galanlaryny bolsa islendik tertipde
aytsa, siz dasy aylanan sifri ayan edip bilersiniz. Onun
iicin siz ahyrky aydylan sifrler toparynyn sifrler kokii-
ni tapmaly we ilkibasdaky tapylan we yatdan bellenen
sifrler kokiinden ayyrmaly. Eger ikinji kok birinjiden
uly bolsa, ayyrmazdan 6n birinji sifrler kokiine dokuz-
lyk gosun. Eger kodkler den bolsa, onda bellenen san
dokuzlykdyr.

23. Kopeltmekli gozbagcylyk

Onkd menzes gozbageylygy kopeltmige degisli
yumuslary diizmek arkaly hem yerine yetirip bolar. Bu
yerde biz iki kopeldijinin sifrler kdklerinin kopeltmek
hasylynyn sifrler kokiinin, kopeltmek hasylynyn sifrler
kokiine den bolyandygyna esaslanyarys. Kimdir birine
5 ya-da 6 belgili uly sany yazmagy we onun asagyndan
basga bir uly sany yazmagy teklip edyérsiniz. Ol yaz-
yvanca siz ol kopeldijilerin sifrler koklerini hasaplap,
sonra olaryn kopeltmek hasylynyn sifrler kokiini tapyp
yatda saklayarsynyz. Indi siz arkanyza ters owriilip,

135



tomasaca yazan sanlaryny koépeltmegi hayys edyirsi-
niz. Sonra kopeltmek hasylynyn noldan basga islendik
sifrinin dasyny galam bilen aylap bellik etmekligi, ga-
lan sifrleri bolsa islendik tertipde aytmaklygy teklip
edin. Edil onki gézbagcylykdaky valy siz dasy ayla-
nan sifri, tomasacynyn aydan sifrler toparynyn sifrler
kokiinden, 61nki yatlan sifrler kdkiinizi ayryp ayan edip
bilersiniz. Eger ikinji kok birinjiden uly bolsa, yene-de
ayyrmazdan oniirti birinji koke dokuzlygy gosmaly.

Jogaplar we ¢ozuligler

5. Oylanyp yatdan bir san belldan!

1.Eger yatdan bellenen san a bolsa, onda yerine ye-
tirilen hasaplamalar (3a +2)-3+a =10a+6 yaly bolar.

Gorniisi yaly, ilkinji sifri yatdan bellenen san,
ikinji sifri bolsa 6-a den bolan ikibelgili san alynyar.
Eger bu ikibelgili sanyn birinji sifri cyzylsa, onda yat-
dan bellenen san yok edilyir. Su yerde gézbagcylygy
gorkezyidne tomasacynyn 6 sany alandygy ayan bolyar.
Sonky yerine yetirdilyin amallar dine gézbagcylygyn
syryny acmazlyk iicin gecirdilyir.

2. Eger yatdan bellenen san a bolsa, onda yerine
yetirilen hasaplamalar 5a-2+14-8=10a+6 yaly bolar.

1 gozbagcylykdaky yaly, ilkinji sifri yatdan bel-
lenen san, ikinji sifri bolsa 6-a den bolan ikibelgili san
alynyar. Birinji sifr cyzdyrylandan sonra tomasacyda
6-nyn alnandygy belli bolyar. Gozbagcynyn galan here-
ketleri diisniiklidir.

3.1, 2,3, ..., 9sanlaryn islendigi bilen 29-y gossak,
30-dan 38-e cenli sanlaryn haysy hem bolsa biri alnar.
Alnan sanyn sonky sifrini taslap, 3-i alarys. Sonky ye-

136



rine yetirdilyin amallar dine goézbagcylygyn syryny
acmazlyk iicin gecirdilyir.

4. Eger yatdan bellenen san a bolsa, onda yerine ye-
tirilen hasaplamalar 5a-2—a = 9a yaly bolar. Bu sanyn
sifrlerinin jemi (9-a kopeldilen sanyn sifrler kdki) 9-a
dendir. (9+2)?=121; 121-10=111; 111:3=37.

5. Eger yatdan bellenen san a bolsa, onda yerine
yetirilen hasaplamalar (25a + 3)-4=100a+12= al2 yaly
bolar.

Bu iicbelgili sanyn birinji sifri cyzylandan sonra
12 alynyar.

122=144; 1+4+4=9; 9+7=16.

6. Goy, yatdan bellenen ikibelgili san a bolsun. Onda
asakdaky yaly amallar gecirilyir: 110—a—7+15+a=118.
Gorniisi yaly, bu amallardan sonra tomasacynyn 118 alan-
dygy gozbagca belli. 118:2=59; 59-9=50; 50-3=150.

7. Goy, yatdan bellenen 100-den kici ikibelgili
san a bolsun. Onda asakdaky yaly amallar gecirilyir:
130-a—-12+5+a=123. Gorniisi yaly, bu amallardan

sonra tomasacynyn 123 alandygy gézbagca belli.
123-120=3; 7-3=21; 21-1=20; 20:2=10; 10+30=40.

8. Eger yatdan bellenen san a bolsa, onda yerine ye-
tirilen hasaplamalar (2a+1)-5=10a+5 yaly bolar. Gor-
niisi yaly, bu sanyn in sonky sifri 5. Eger bu sanyn in
sonky sifrinden beylekileri cyzylsa, onda dine 5 galar.
Sonky yerine yetirdilyin amallar dine gézbagcylygyn
syryny acmazlyk {icin gecirdilydr: 5-5=25; 2+ 5= 7.

9. Goy, yatdan bellenen 100-den kici ikibelgili san
a bolsun. Onda asakdaky yaly amallar gecirilyir:
170—(a + 20)-6+a =144. Gorniisi yaly, bu amallar-
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dan sonra tomasacynyn 144 alandygy gozbagca belli.
1+4+4=9; 9-9 = 81; 81-1=80; 80:2=40; 40+8=48.

10. Ucbelgili san iki gezek yazylyp alnan altybelgili
sany abcabe gorniisde yazyp bolar. Bu altybelgili sanyn
tistiinde asakdaky yaly 6zgertmeleri geciryéiris:

abcabc=100000a+100006+1000c¢+100a+10b+c=
=100100a+100106+1001¢=1001-(100a+10b+c)=

=1001-abc;
1001-abc:7=143abc; 143abc:abc=143; 143:11=13;

13-:2=26; 2+6=8. Gorniisi yaly, 10-njy gozbag-
cylykda sany ayan etmek yorite tidr esasynda amala
asyrylyar. Ucbelgili sanyn yzyndan ony gaytalap yaz-
mak, sol oylanan sany 1001-e kopeltmek diymekdir
(meselem, 356 - 1001 = 356356).

11. Eger yatdan bellenen 10-dan kici san a bolsa,
onda yerine yetirilen hasaplamalar asakdaky yaly bo-
lar:

(2a+1)-5 - 2+ 301=3-100+10a + 4 = 3a4.

Gorniisi yaly, bu sanyn ortaky sifrini cyzyp 34-i
alarys. 34 + 3 = 37.

Bu go6zbagcylyklaryn #hlisinde diirli usullaryn
komegi arkaly yatdan bellenilen san hasaplamalaryn
arasyndan cykardylyar we sonky hasaplamalar gézbag-
ca ayan bolup baslayar. Agzalanlary goz oniinde tutup,
oziiniz yatdan bellenilen sanlary tapmagyn téze mysal-
laryny oylap tapyn.

6. Ucbelgili sany bilmek

Bu gozbagcylykda her bir sifr bilen ndhili amallaryn
yerine vyetirilendigini yene-de bir sapar yzarlalyn.
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Ilkibasda birinji sifri 2-i, sonra 5-e, sonra 10-a kopel-
dipdik, yagny jemldp aydanda 2-5-10=100-e kopeldip-
dik. Ikinji sifri 10-a képeldipdik. Uciinji sifr bolsa iiyt-
gedilmin gosulypdy. Bulardan basga-da olaryn iistiine
5-5-10, yagny 250 gosulypdy.

Diymek, alnan sandan 250-ni ayyrsak, 100-e kopel-
dilen birinji sifr, gosmak 10-a kopeldilen ikinji sifr we
gosmak {iciinji sifr galar. Has takygy yatdan bellenilen
san galar. Bu yerden yatdan bellenilen sany bilmegin
syry diisniikli bolar: dhli amallar yerine yetirilenden
son netijeden 250-ni ayyrmaly. Sonda yatdan bellenen
san galar.

7. Nihili edip cyzylan sifri bilmeli?

Kim 9-a béliinijilik nysanyny bilse, ona islendik
sanyn sifrlerinin jeminin we edil sol sanyn 6ziini 9-a
bolendéki galynda dendigini bilydndir. Sonun {icin
sol bir sifrlerden, yone sifrlerinin orunlary tiytgedi-
lip diiziilen iki sanyn her biri 9-a béliinende alynyan
galyndylar hemise den bolyar. Diymek, birinji san-
dan ikinjini ayranda alynyan tapawut hdkman 9-a
galyndysyz b6liinmeli (sebdbi den galyndylar ayrylanda
nola den bolar). Aydylanlardan ugur alsak, yoldasynyz
ayyrmagy yerine yetirip, 9-a béliinyén san alyar. Sebi-
bi size aydylan 8,4,8 sifrler gosulanda 20-4 den bolyar,
onda cyzylan sifrin 7 boljakdygy ikucsuzdyr. Ol 20 bi-
len gosulanda 9-a béliinydn 27 san alynyar.

8. Doglan giiniini we ayyny bilmek

Gozlenilydn sendni (doglan giini) kesgitlemek iicin
ahyrky netijeden 365-i ayyrmaly. Alnan tapawudyn
ahyrky iki sifri doglan ayyny we ondaki iki sifri
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bolsa ol ayyn giiniini anladyar. Bizin mysalymyz-
da 2073 — 365 = 1708. 1708 sanyn iisti bilen awgust
ayynyn 17-sini kesgitleyiris. Bu gézbagcylygyn maz-
munyny diisiindirelin. Goy, ayyn giiniini K, belgisi-
ni N harplar bilen belgilidlin. Olaryn iistiinde degisli
amallary yerine yetirelin:
(2K-10+73)-5+N=100K+N+365.

Gorniisi yaly, 365-i1 ayryp biz K yiizliigi we N bir-

ligi alyarys.

9. Giirriindesin yasyny nihili bilmeli?

Gozbagcylykda hodiirlenilydn amallary birnéce ge-
zek yerine yetirip hemise yasyn iistiine sol bir sanyn,
yagny 1089-yn gosulyandygyna gtz yetirmek kyn dal-
dir. Sonun {iicin size aydylan netijeden 1089-y ayryp,
sohbetdesinizin yasyny bilip bilersiniz. Gézbagcylygy
birnice gezek gorkezeninizden sonra syr saklamak ticin
ahyrky hasaplamalaryn gérniisini iytgetmek maksada-
layyk bolar. Mysal iicin, 1089-y 9-a béldiirenden sonra
paya yasy gosdurmak we s.m.

10. Giirriindesinin doglan giiniini, ayyny
we yasyny nihili bilmeli?

Alnan netijeden 444 sany ayyrmaly. Sonda alnan
tapawudyn sonky iki sifri tomasacynyn yasyny, or-
taky iki sifri onun doglan giiniini, basdaky iki sifri
bolsa onun doglan ayynyn tertip belgisini gorkezer. Goy,
tomasacy 1985-nji yylyn oktyabr ayynyn 13-iinde doglan
bolsun. Onda ol asakdaky 6zgertmeleri yerine yetirer:

10-100=1000; 1000+13=1013; 1013-2=2026;
2026+8=2034; 2034-5=10170; 10170+4=10174;
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10174-10=101740; 101740+4=101744;
101744+24=101768;101768-444=10.13.24.
Gorniisi yaly, sonky iki sifri tomasacynyn yasyny,
ortaky iki sifr onun doglan giiniini, basdaky iki sifr
bolsa onun doglan ayynyn tertip belgisini gérkezyir.

11. Masgalanyn diiziimini nidhili bilmeli?

Masgalanyn diiziimini bilmeklik iicin ahyrky neti-
jeden 75-i ayyrmaly. Bizin mysalymyzda: 122-75=47.
Tapawudyn birinji sifri erkek doganlaryn, ikinjisi bol-
sa ayal doganlaryn sanyna dendir.

Hakykatdan-da, eger erkek doganlaryn sanyny a,
ayal doganlaryn sanyny bolsa b bilen belgilesek, onda
biz asakdaky amallary yerine yetiryiris:

[(a+3)-5+20]-2+ b+5=10a + b +75.

Gorniisi yaly, 75 ayrylandan sonra ikibelgili san
galyar. Ol ikibelgili sanyn onluklary a we birlikleri bol-
sa b den.

Bu gozbagcylygy dine ayal doganlaryn sanynyn
9-dan kop bolmadyk halatynda gorkezmek miim-
kindir.

12. Telefon kitap ulanylyan gozbagcylyk

Bu gozbagcylygyn syry yoldasynyzyn geciren ha-
saplamalarynyn netijesinin size oniinden mélimligin-
dedir. Sebibi islendik iicbelgili sanyn {istiinde agzalan
hasaplamalaryerineyetirilendenetije hemisebirmenzes
bolyar, yagny elmydama 1089 alynyar. Muna goz ye-
tirmek kyn dildir. Gozbagcylygy gorkezmezden on
telefon kitabyny acyp, yokardan ya-da asakdan 9-njy
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setirde yerlesyidn telefon belgisine we onun eyesinin
adyna, familiyasyna seretmek we yatlamak uly mekir-
ligi talap etmeyir.

13. Hayran galdyryjy yatkeslik

Bu gézbagcylygyn esasy syry, aydyljak nysandadyr.
Al,E4wes.m.nysanyazylankagyzondakyyazylansany
doly ayan edyir. Ilkibasda siz A-nyn 20-ni, B-nin 30-y,
C-nin 40-y, D-nin 50-ni, E-nin 60-y anladyanlygyny
yatdan bilmeli. Harpyn yanynda goylan sifr hem sol
harp bilen bilelikde kébir sany anladyar.

Mysal icin, Al belgi 21-i, C3 belgi 43-i, E5 bel-
gi bolsa 65-i anladyar. Bu sanyn komegi bilen siz ki-
bir diizgiine esaslanyp, kartockada yazylan uly san-
lary diizyarsiniz. Ol sanlaryn diiziilisini mysallarda
gorkezelin. Goy, size tomasacylaryn biri E4 belgini
aydan bolsun. Sizin oéniinizde su belgé degisli kartoc-
kada yazylan sany kesgitlemek duryan bolsun. Bu
belgd 64 degisli. Bu san bilen siz asakdakylary yerine
yetirmeli: 1) onun sifrlerini gosmaly: 6+4=10; 2) ony
ikeldyarsiniz: 64-2=128; 3) onun uly sifrinden kicisi-
ni ayyrmaly: 6—4=2; 4) ol sanlary kopeltmeli: 6-4=24;
dhli alnan netijeleri biri-birinin yzyndan yazmaly:
10128224.

Alnan san kartockadaky yazylan sandyr. Gecirilen
hasaplamalary gysgaca seyle belgilenyir: +, 2, —, -,
yagny gosmak, ikeltmek, ayyrmak we kopeltmek.

D3 kartockada haysy sanyn yazylandygyny kes-
gitladlin:

D3-53; 5+3=8; 53-:2=106; 5-3=2; 5-3=15. Gozle-
nilyén san 8106215.

B8 kartockada haysy sanyn yazylandygyny kes-
gitladlin:
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B8-38; 3+8=11; 38-2=76; 8—3=>5; 8-3=24. Gozlenil-
yédn san 1176524.

Bu mekir gézbagcylygyn syryny acmak o6rédn kyn.
Sona gori-de bu gozbagcylyk tomasacylary hayran gal-
dyryar.

14. Ajayyp yatkeslik

Bu gozbagcylygyn syry yonekey we giilkiinc. Siz 6z
tanyslarynyzyn birnédcesinin telefon belgilerini yzygi-
der yazmaly.

15. Nahili edip yazylmadyk sanlaryn jemini bilmeli?

Eger bisbelgili sanyn iistiine 99999 gosulsa, yagny
100000—-1, onda sanyn o6niinde birlik emele geler, yone
ahyryndaky sifr 1 birlik kemeler. Gozbagcylyk hem ona
esaslanandyr. Yatdan birinji gosulyja 99999-y gosup,
84706+99999, siz alynmaly 3 sanyn jemini, yagny
184705 yazyarsynyz. Siz dine ikinji we {iciinji go-
sulyjylaryn jeminin 99999 bolmagy barada aladalan-
maly bolarsynyz. Sonun iicin siz iiciinji gosulyjy yazy-
landa yatdan ikinji sanyn her bir sifrini dokuzlykdan
ayyrmaly. Bizin mysalymyzda ikinji gosulyjy 30485;
sonun iicin siz 69514 yazmaly. 30485+69514=99999.

Sonun iicin 6niinden yazylan netije h6kman yerine
yetmeli.

17. Fibonaccinin sanlaryny gosmak

Bu gozbagcylygyn syryna diisiinmek ol diyen kyn
didldir. Goy, Fibonaccinin birinji we ikinji sanlary a we
b bolsun.
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Onda biz 10 agzadan ybarat bolan asakdaky
Fibonaccinin sanlaryny alarys:

a
b
a+b
a+2b
2a+3b
3a+5b
5a+8b
8a+13b
13a+21b
21a+34b.

Bu sanlary gosup, 55a+88b anlatmany alarys. Bu
anlatmany 11-e bolsek, asakdan 4-nji agzanyn alyn-
jakdygy goriinyir:

(55a+88b):11=5a+8b.

XII-XIII asyrlarda yasan belli italyan matematigi
Leonardo Fibonaccinin ady asakdaky ajayyp yzygider-
lik bilen baglanysykly uly meshurluga eyedir:

1,1, 2, 3,5, 8,13, 21, 34, 55, 89, ...

Bu yzygiderlik v =1, u,=1, u . =u +u _, (n>1 bo-
lan islendik natural san icin) sertler bilen kesgitlenil-
yar. Bu yzygiderligin agzalaryna Fibonaccinin sanlary
diyilyéar.

Fibonaccinin sanlary kombinatrikada, geometriya-
da yygy-yvygydan dus gelyir. Fibonaccinin sanlaryn
gyzykly hiasiyetleri bardyr. Olaryn k#birlerini belldp
gecelin:

1. ui+ud+us+.+ur =l
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2 us_ un—lun+1 - un+2un—1_ unun—l = (_ 1) = (_ 1)";

3 ° um+k= uk—lum+ ukum+1 °

Fibonaccinin sanlarynyn bu hisiyetlerini matema-
tiki induksiya metody bilen subut edip bolyar.

Fibonaccinin sanlarynyn her bir {iclinji agzasy
sandyr, her bir dordiinji agzasy iice béliinyiandir we her
bir on bésinji agzasy bolsa nol bilen tamamlanyandyr.
Fibonaccinin sanlarynyn iki gonsy agzasy O0zara yone-
keydir, dine m natural san n natural sana boliinyin
mahalynda u_agza u_ agza boliinyéndir.

Fibonaccinin sanlarynyn boliinijiligi dykgatly
owrenilende 5 sana ayratyn ornun degislidigi yiize cy-
karylypdyr. Meselem, eger p yonekey san 5t+1 gorniise
eye bolsa, onda u, , agzap boliinyéndir.

1786—-1856-njy yyllarda yasap gecen fransuz ma-
tematigi Z. Bine Fibonaccinin sanlaryny n belgi gori
funksiya gorniisinde anlatmagyn asakdaky formu-
lasyny tapypdyr:

<\F5+1>n+(1—«75>"
2 2
/5
7. Binenin bu formulasynyn kémegi bilen Fibo-

naccinin sanlarynyn yzygiderliginin islendik agzasyny
tapyp bolyar.

U, =

20. Sanyn sifrler kokiinin syrlary

1. Islendik sanyn meselem, altybelgili 937264 sanyn
sifrlerinin yerlerini islendik tertipde calsyryp altybel-
gili 426793 sany alyarys we olaryn ulusyndan kicisini

ayyryarys:
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937264
426793

510471

Tapawudyn sifrler koki h6kman 9-a den bolyar. Su
maglumatdan peydalanyp, diirli gézbagcylyklary ge-
cirmek bolar. Meselem, giirriindesinize islendik sany
alyp, onun sifrlerinin ornuny islendik tertipde iiyt-
getmegi we ilkibasdaky hem-de sonky alnan sanlaryn
ulusyndan kicisini ayyrmagy, tapawuda islendik sifri
gosmagy we netijidni aytmagy tabsyryarsynyz. Alnan
netije boyunca siz yatdan bellenen sifri tapyarsynyz.

2. Islendik sany meselem, 659327 sany alyp, ol san-
dan onun sifrlerinin jemini, yagny 6+5+9+3+2+7=32

ayyryarys:
659327
32
659295
Su yagdayda hem tapawudyn sifrler koki 0-a den
bolar. Yokardaky mysaldaka menzes su maglumaty
ulanyp, diirli gézbagcylyklary gecirip bolar.

22. Gosmakly gozbagcylyk

Goy, gosmaga degisli asakdaky mysal alnan bol-
sun.
238213

+
625198
863411

Birinji gosulyjynyn sifrler koki 1-e, ikinji gosu-
lyjynynky 4-e den. Onda jemin sifrler koki 5-e den bol-
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maly. Goy, jemd#ki 6 sifrin dasy galam bilen aylanyp,
8, 3,4, 1, 1 gozbagca aydylan bolsun. Sonky sanlaryn
sifrler koki 8-e den. Jemin sifrler koki bolan 5-in istii-
ne 9-y gosup ondan 8-i ayyryarys.

Diymek, dasy galam bilen aylanan sifr 6-a den.
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